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ĐẠI CƯƠNG VỀ PHƯƠNG TRÌNH 


I - KHÁI NIỆM PHƯƠNG TRÌNH 

1. Phương trình một ẩn 

Phương trình ẩn X là mệnh đề chứa biến có dạng 

f{x) = g(x) (1) 

trong đó f(x) và g(x) là những biểu thức của X. Ta gọi f(x) là vế trái, g(x) là vế 
phải của phương trình (l). 

Nếu có sô" thực x 0 sao cho f (x 0 ) = g[x 0 ) là mệnh đề đúng thì x 0 được gọi là một 

nghiệm của phương trình (l). 

Giải phương trình (l) là tìm tất cả các nghiệm của nó (nghĩa là tìm tập nghiệm). 

Nếu phương trình không có nghiệm nào cả thì ta nói phương trình vô nghiệm (hoặc 
nói tập nghiệm của nó là rỗng). 

2. Điều kiện của một phương trình 

Khi giải phương trình (l), ta cần lưu ý với điều kiện đô"i với ẩn sô" X để f(x) và g(x) 

có nghĩa (tức là mọi phép toán đều thực hiện được). Ta cũng nói đó là điều kiện xác 
định của phương trình (hay gọi tắt là điều kiện của phương trình). 

3. Phương trình nhiều ẩn 

Ngoài các phương trình một ẩn, ta còn gặp những phương trình có nhiều ẩn sô", chẳng 
hạn 

3x+ 2y = X 2 —2xy+ 8, (2) 

Ax 2 — xy + 2z = 3z 2 + 2xz + y 2 . (3) 

Phương trình (2) là phương trình hai ẩn (x và y ), còn (3) là phương trình ba ẩn 
(x,y và z). 

Khi X = 2, y = 1 thì hai vế của phương trình (2) có giá trị bằng nhau, ta nói cặp 
(x;y) = (2;l) là một nghiệm của phương trình (2). 

Tương tự, bộ ba sô" (x;y;z) = (— 1; 1;2) là một nghiệm của phương trình (3). 

4. Phương trình chứa tham sô 

Trong một phương trình (một hoặc nhiều ẩn), ngoài các chữ đóng vai trò ẩn sô" còn có 
thể có các chữ khác được xem như những hằng sô" và được gọi là tham sô". 

II - PHƯƠNG TRÌNH TƯƠNG ĐƯƠNG VÀ 

PHƯƠNG TRÌNH HỆ QUẢ 
1. Phương trình tương đương 

Hai phương trình được gọi là tương đương khi chúng có cùng tập nghiệm. 




2. Phép biến đổi tương đương 
Định lí 

Nếu thực hiện các phép biển đổi sau đây trên một phương trình mà không làm 
thay đổi điều kiện của nó thì ta được một phương trình mới tương đương 

a) Cộng hay trừ hai vế với cùng một sô" hoặc cùng một biểu thức; 

b) Nhân hoặc chia hai vế với cùng một sô" khác 0 hoặc với cùng một biểu thức 
luôn có giá trị khác 0. 

Chú ý: Chuyển vê" và đổi dấu một biểu thức thực chất là thực hiện phép cộng hay trừ 
hai vế với biểu thức đó. 

3. Phương trình hệ quả 

Nếu mọi nghiệm của phương trình f(x) = g(x) đều là nghiệm của phương trình 
/ì (*) = gị (x) thì phương trình /ị (x) = g l (x) được gọi là phương trình hệ quả của 
phương trình f(x) = g[x). 

Ta viết 

f{x) = g(x)^f 1 (x) = g 1 (x). 

Phương trình hệ quả có thể có thêm nghiệm không phải là nghiệm của phương trình 
ban đầu. Ta gọi đó là nghiệm ngoại lai. 
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Vấn đề 1. ĐIỂU KIỆN XÁC ĐỊNH CỦA PHUƠNG TRÌNH 


, 2x r 3 

Câu 1. Điều kiện xác định của phương trình r - — 5 = , là 


A. X ^ 1 . 


B. x^ — l. 


x 2 +l 
C. X ^ ±1. 


x 2 +l 


D. * e ] 


Lời giải. Chọn D. Vì V 2 +1 ^ 0 với mọi * e R . 

Câu 2. Điều kiện xác định của phương trình yjx — 1 + \Jx — 2 = \lx — 3 là 
A. x>3. B. x>2. c. X>1. D. x>3. 


X — 1 > 0 


X > 1 


x-2>0o-x>2<&x>3. Chọn D. 
* — 3 > 0 x>3 


Lời giải. Phương trình xác định khi 























































c. x> và x<-~. D. x^—2 và x^—l. 


Lời giải. Phương trình xác định khi 

X + 2 + 0 

4 — 3x > 0 <+> 

x + l^O 

X > — 2 

4 

X < — . Chon c. 

3 

X ^ —1 

Câu 10. Điều kiên xác đinh của phương trình ^x + l _ Q 222 

A. X > 

X +3x 

B. X > - 

1 ' , 

và X ^ —3. 

2 


2 

c. X > —— và X 0. 

2 

D. X - 

-3 và X ^ 0. 


Lời giải. Phương trình xác định khi 


2x + l>ữ 

X +3x^0 


1 

X > — „ 

2 

X ^ 0 +>■ 

IÍ-3 


* - 2 . Chọn c. 

* 5 * 0 



Vấn đề 2. PHƯƠNG TRÌNH TƯƠNG ĐƯƠNG - PHƯƠNG TRÌNH HỆ QUẢ 



Câu 11. Hai phương trình được gọi là tương đương khi 

A. Có cùng dạng phương trình. B. Có cùng tập xác định, 

c. Có cùng tập hợp nghiệm. D. cả A, B, c đều đúng. 

Lời giải. Chọn c. 

Câu 12. Phương trình nào sau đây tương đương với phương trình X 2 — 4 = 0? 
A. (2 + x)(-x 2 +2x + l) = 0. B. (x-2)(x 2 +3x + 2) = 0. 

c. \Jx 2 —3 = 1. D. * 2 -4x + 4 = 0. 


Lời giải. Ta có X 2 — 4 = 0 <+> X = ±2 . Do đó, tập nghiệm của phương trình đã cho là 
S 0 ={-2;2}. 


Xét các đáp án: 

• Đáp án A. Ta có (2 + x)[—x 2 +2x + l) = 0 


x + 2 = 0 
—X + 2x + 1 = 0 




X = —2 
X = 1 ± \Í2 


. Do đó, 


tập nghiệm của phương trình là Sị = ị—2;l — yỈ2)l + yỈ2^ ^ S 0 . 


Đáp án B. Ta có (x-2)(x 2 +3x + 2j = 0+> 


x — 2 = 0 
X + 3x + 2 = 0 


<í+ 


X = 2 

X = — 1 . Do đó, tập 
X = —2 


nghiệm của phương trình là S 2 = {—2; — ỉ\2}^S 0 . 

• Đáp án c. Ta có \lx 2 —3 = 1 +> X 2 — 3 = 1 <+• X = ±2. Do đó, tập nghiệm của phương 
trình là S 3 = {—2;2} = S 0 . Chọn c. 

• Đáp án D. Ta có X 2 — 4*+ 4 = 0 <í+ X = 2 . Do đó, tập nghiệm của phương trình là 

s 4 ={ 2 }*s 0 . 















Câu 13. Phương trình nào sau đây tương đương với phương trình X 2 — 3x = 0 ? 
A. X 2 + yjx — 2 = 3x + \Jx — 2. 

c. x 2 yJx — 3 = 3x\lx — 3. 


„ , , 1 „ , 1 

B. X H-—'— 3x -ị -—. 

X — 3 X — 3 

D. X -Ị- yỊx +1 — 3x “h 'sịx +1. 


Lời giải. Ta có X 2 —3x = 0 

s 0 ={0;3}. 

Xét các đáp án: 


X = 0 

X = 3 


. Do đó, tập nghiệm của phương trình đã cho là 


• Đáp án A. Ta có V 2 + \lx-2 = 3x + Vv —2 <í=> 
tập nghiệm của phương trình là Sị = {3} ^ . 


X — 2 > 0 
X 2 —3x = 0 


<í=> 


X >2 

X = 0 o X = 3 . Do đó, 
X = 3 


1 


1 


• Đáp án B. Ta có X 2 -ị ——— = 3x -\——- <í=> 

X —3 X—3 

của phương trình là S 2 = {0} ^ Sg. 

• Đáp án c. Ta có x 2 \Ịx- 3 = 3x\lx — 3 


x-3^0 
X 2 — 3x = 0 


<í=> X = 0 . Do đó, tập nghiệm 


X — 3> 0 
X 2 — 3x = 0 
\jx-3 = 0 


x>3 

X = 0 <=> X = 3 . Do đó, tập 
x = 3 


nghiệm của phương trình là S 3 = {3} ^ Sg. 

• Đáp án D. Ta có X 2 + \Ịx 2 +1 = 3x + \lx 2 +1 X 2 = 3x ■& 


X = 0 

X = 3 


. Do đó, tập nghiệm 


của phương trình là S 4 = {0;3} = Sg. Chọn D. 

Câu 14 . Cho phương trình Ị* 2 +l)(*-l)(v + l) = 0 . Phương trình nào sau đây tương 
đương với phương trình đã cho ? 

A. x-l = 0. B. X + 1 = 0. c. X 2 +1 = 0. D. (*-l)(* + l) = 0. 

Lời giải. Ta có +l)(* -l)(* + 1) = 0 <í=> (x — l)(* + l) = 0 (vì i ỉ +1>0,VxễK. 

Chọn D. 

Câu 15 . Phương trình nào sau đây không tương đương với phương trình X + — = 1 ? 

X 

A.x 2 +yfx=—l. B. \2x — 1| + -J2x + l = 0. 


c. X\lx — 5 = 0. 

Lời giải. Ta có x + — = l<$ 

X 

trình đã cho là Sg = 0 . 

Xét các đáp án: 

x 2 >0 


X ^ 0 

X 2 — x + l = 0 


D. 7 + -J6x — l = —18. 

(vô nghiệm). Do đó, tập nghiệm của phương 


Đáp án A. Ta có 


\fx > 0 


: + 4x > 0 . Do đó, phương trình X 2 + y[x = — 1 vô 


nghiệm. Tập nghiệm của phương trình là Sị = 0 = Sg. 



































(vô nghiệm). Do đó, phương 


Đáp án B. Ta có ị2x — 1| + \]2x +1 = 0 +> 


Đáp án c. Ta có xyJx — 5 = 0 <í+ 


\2x-ỉ\ = 0 
yj2x + l = 0 

trình \2x —1| + yỊ2x + l = 0 vô nghiệm. Tập nghiệm của phương trình là S 2 = 0 = Sg. 

# —5 > 0 

x = 0 V = 5 . Do đó, phương trình 

■V# —5 = 0 

x\lx — 5 = 0 có tập nghiệm là S 3 = {5} ^ Sg. Chọn c. 

• Đáp án D. Ta có — 1 > 0->7 + V6# —1>7>—18. Do đó, phương trình 

7 + \Jóx — 1 = — 18 vô nghiệm. Tập nghiệm của phương trình là s 4 =0 = s o . 



Lời giải. Xét các đáp án: 
• Đáp án A. Ta có 


x + 


V# —1 = 1 + V# — 1 




X > 1 

x = l 


+> X = 1- >x + 4x — 1 = 1 + \!x — 1 +>* = !. Chọn A. 


Đáp án B. Ta có X + \Jx-2 = 1 + -Jx — 2 +> 


*- 2>0 
X = 1 


«JẼ0. 


Do đó, X + \Jx — 2 = 1 + slx-2 và X = 1 không phải là cặp phương trình tương đương. 

# > 0 

X = 0 X = 0 

# + 2 = 0 


Đáp án c. Ta có 


/v#(# + 2) = V# < + > 


. Do đó, v#(# + 2) = v# và 


# + 2 = 1 +># = — 1 

# + 2 = 1 không phải là cặp phương trình tương đương. 

#(# + 2) = X +> 


Đáp án D. Ta có 

\# + 2 = 1 +> # 

phải là cặp phương trình tương đương. 


X = 0 

X = — 1 . Do đó, #(# + 2) = # và # + 2 = 1 không 
-1 













































Câu 19. Chọn cặp phương trình tương đương trong các cặp phương trình sau: 

A. 2x + %/x — 3 = 1 + Vx — 3 và 2x = l. B. X 'Ị X + ^ — 0 và x = 0. 

y]x +1 

c. yjx +1=2 —X và x + l = (2 — x) 2 . D. x + \Jx — 2 = 1 +Vx—2 và x = l. 


Lời giải. Xét các đáp án: 


• Đáp án A. Ta có 


2x + yjx — 3 = 1 + yỊx — 3 <*=> 

\2x = l<t^x = Ậ 
\ 2 


X — 3 > 0 

<ỉ=> 

2x = 1 


X >3 

1 <t»x€0 

x ~ 2 . Do đó, 


2x + \lx — 3 = 1 + yjx — 3 và 2x = 1 không phải là cặp phương trình tương đương. 

x + l>0 Íx>-1 „ _ xV* + l _ „ . 

. - — V, ^ <í=> 1 <í=> X = 0 . Do đó, — , = 0 và 

X 1 V — 0 X — 0 X 1 


r,, , „ xV* + l n 

Đáp án B. Ta có — 7 = 0 <í=> 


V = 0 là cặp phương trình tương đương. Chọn B. 

2 — X > 0 


■\/^ T ĩ — 2 - 


X 


Đáp án C. Ta có 


: + l = (2 — x) 2 




V < 2 Ị— 

_5 —VĨ3 

5±VĨ3^* = ' 

X = -—- z -pv 

2 ■ Do 


: +1 = (2 — x) 2 <t4>x 2 — 5x + 3 = 0<t»x = 


5±VĨ3 


đó, yjx + 1 =2-x và X + 1 = (2 — x) 2 không phải là cặp phương trình tương đương. 


Đáp án D. Ta có x + Vx-2=l + Vx-2^ 


X —2 > 0 
X = 1 


4=> X G 0. Do đó, 


X + %/x —2 = 1 + Vx —2 và X = 1 không phải là cặp phương trình tương đương. 

Câu 20. Chọn cặp phương trình không tương đương trong các cặp phương trình sau: 

A. x + l = x 2 —2x và x + 2 = (x —l) 2 . 

B. 3xV* + l = 8n/ 3 — X và 6xV* + l = 16>/3 — X. 
c. xV3 —2x +x 2 = X 2 +x và xV3 —2x = X. 

D. yịx + 2 = 2x và x + 2 = 4x 2 . 

Lời giải. Chọn D. 


\Jx + 2 = 2x 


<í=> 


Ta có 


IX + 2 = 4x 2 X 


2x > 0 
x + 2 = 4x 2 

1±V33 


<í=> 


X > 0 

1 + 733 

1±V33 •»»* = - Q 

X = —— o 

8 


Do đó, yjx + 2 =2x và X + 2 = 4x 2 không phải là cặp phương trình tương đương. 
Câu 21. Tìm giá trị thực của tham số m để cặp phương trình sau tương đương: 
2x 2 +rax —2 = 0 (l) và 2x 3 +(m + 4)x 2 +2(ffí —l)x —4 = 0 (2) . 

A. m = 2. B. m = 3. c. m = \. D. m = —2. 

2 

X = —2 

2x 2 + mx — 2 = 0 


Lời giải. Ta có (2) (x + 2)(2x 2 +mx- 2 ) = 0 <=> 



















































Do hai phương trình tương đương nên X = — 2 cũng là nghiệm của phương trình (l). 
Thay X = — 2 vào (l), ta được 2 (—2) 2 + m (—2 ) — 2 = 0 «7 = 3. 

Với m = 3, ta có 

• (l) trở thành 2x 2 +3v — 2 = 0 <í=> * = — 2 hoặc = 

, 1 

• (2) trở thành 2^ 3 + 7v 2 + 4* — 4 = 0 (* + 2) (2* + l) = 0 <í=>v = — 2 hoặc x = 2 ' 


Suy ra hai phương trình tương đương. Vậy m = 3 thỏa mãn. Chọn B. 


Cách trắc nghiệm. Thay lần lượt các giá trị m trong từng đáp án vào hai phương 
trình và tìm nghiệm. 

Câu 22. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" rn để cặp phương trình sau tương 
đương: 

mx 2 — 2{m — l)x + m — 2 = 0 (l) và [m — 2)x 2 — 3x + m 2 — 15= 0 (2) . 

A. m = — 5. B. m = —5; m = 4. c. m = 4. D. m = 5. 


Lời giải. Ta có (l) (x — \)ịmx — m+2) = 0 


x = l 

mx — m + 2 = 0 

Do hai phương trình tương đương nên X = 1 cũng là nghiệm của phương trình (2). 

m = —5 


Thay X = 1 vào (2), ta được (m — 2) — 3 + m 2 — 15 = 0 <=> m 2 +m — 20 = 0 


m = 4 


Với m = — 5 , ta có 

7 

• (l) trở thành —5x 2 + 12x — 7 = 0<=>X = J hoặc X = 1. 

• (2) trở thành — 7x 2 -3x + 10 = 0<&x = -hoặc X = 1 . 

Suy ra hai phương trình không tương đương 
Với m = 4 , ta có 

• (l) trở thành 4x 2 — 6x + 2 = 0 o X = -^ hoặc X = 1. 

• (2) trở thành 2x 2 —3x + l=ữ^x = \ hoặc x = l. 
w 2 

Suy ra hai phương trình tương đương. Vậy m = 4 thỏa mãn. Chọn c. 

Cách trắc nghiệm. Thay lần lượt các giá trị m trong từng đáp án vào hai phương 

trình và tìm nghiệm. 

Câu 23. Khẳng định nào sau đây là sai? 

/-— . _ „ x(x — l) 

A. 4x -2 =1=>*-2 = 1. B. v ; = 1=>X = 1. 

X — 1 

c. \3x — 2| = X — 3 =>■ 8^ 2 — 4x — 5 = 0. D. —3 = a/9 —2jí^>3v —12 = 0. 

Lời giải. Chọn c. 

Ta có: 








1 = X — 3 <=> 

x — 3>0 

. . 2 , .2 


(3*-2) = (*- 3) 


X > 3 

8x 2 — 6x — 5 = 0 




x>3 

5 

x 4 43> X e 0 

1 

X = —— 

2 


8x —4 x — 5 = 04=>x 


1±VŨ 


Do đó, phương trình 8* 2 — 4* — 5 = 0 không phải là hệ quả của phương trình 
\3x — 2ị = X — 3 . 

Câu 24. Cho phương trình 2x 2 — X = 0 . Trong các phương trình sau đây, phương 
trình nào không phải là hệ quả của phương trình đã cho? 

* ~ ...3 


A. 2x — ———= 0. 

1 — x 

c. (2* 2 -*) 2 +(*-5) 2 =0. 


Lời giải. Ta có 2x 2 -X = 0 <ỉ=> 


B. 4x —X = 0. 

D. 2x 3 + X 2 — X = 0. 

x = 0 

1 . Do đó, tập nghiệm của phương trình đã cho là 

X = _ 

2 


s,= 


o;f[. 


Xét các đáp án: 


Đáp án A. Ta có 2x — - x = 0 

1 — x 


l — x^o 


2x(l — x) — x = 0 




X ^1 
X = 0 

1 

X = — 
2 




X = 0 

1 . Do đó, tập 


X = ■ 


nghiệm của phương trình là S l = 

• Đáp án B. Ta có 4x 3 — x = 0<& 


ữ 'ĩ DS °- 


ị 

x = 0 

1 . Do đó, tập nghiệm của phương trình là 
x = ±-~ 


s,= 




2 

/ _ ') \2 / \ 2 _ 

o 

II 

1 

Aị 

CN 

ị2x 2 —xj +(x — 5 ) = 0 


o 

II 


2x 2 —x = 0 
X = 5 


(vô nghiệm). 


Do đó, tập nghiệm của phương trình là S 3 = 0 Xi, Sg. Chọn c. 

X = 0 


Đáp án D. Ta có 2x 3 +x 2 — X = 0 <í=> 


x = \ • Do đó, tập nghiệm của phương trình là 

X = —l 


s 2 = 
























Câu 25. Cho hai phương trình: x[x — 2) = 3(x — 2) 


(l) và ——= 3 (2). Khẳng 


định nào sau đây là đúng? 

A. Phương trình (l) là hệ quả của phương trình (2). 

B. Phương trình (l) và (2) là hai phương trình tương đương, 
c. Phương trình (2) là hệ quả của phương trình (l). 


D. cả A, B, c đều sai. 

Lời giải. Ta có: 

x — 2 = 0 


Phương trình (l) 


X = 3 


<í=ỉ> 


x = 2 
x=3 


. Do đó, tập nghiệm của phương trình (l) là 


5, = {2; 3}. 

• Phương trình (2) 44 


i-2í 0 

X = 3 


44 X = 3 . Do đó, tập nghiệm của phương trình (2) là 


s 2 = 3. 

Vì S 2 c S 1 nên phương trình (l) là hệ quả của phương trình (2). Chọn A. 



Vấn đề 3. GIẢI PHƯƠNG TRÌNH 



Câu 26. Tập nghiệm của phương trình \lx 2 —2x =\j2x — x 2 là: 


A. s = {0}. 

B. s = 0 . 

rV 

cf 

II 

Ó 

D. 5 = {2}. 

Lời giải. Điều kiện: 

X 2 — 2x > 0 

X 2 — 2x>0 , 

X = 0 

<í=> 

44 X —2x = 0 44 

o 

AI 

N 

* 

X 2 — 2x < 0 

X = 2 

Thử lại ta thấy cả X- 

= 0 và x = 2 đều thỏa mãn phương trình. Chọn c. 

Câu 27. Phương trình xịx 2 —l^x — 

1 = 0 có bao nhiêu nghiệm? 


A. 0. 

B. 1. 

c. 2 . 

D. 3. 


Lời giải. Điều kiện: x — \>0 44 x>\. 


Phương trình tương đương với 


x = 0 

X 2 —1 = 0 44 

^ĩ = 0 


X = 0 
X = ±1. 
X = 1 


Đối chiếu điều kiện, ta được nghiệm của phương trình đã cho là x = l. 
Vậy phương trình đã cho có nghiệm duy nhất. Chọn B. 

Câu 28. Phương trình \l~x 2 + ÔX — 9 + X 3 = 27 có bao nhiêu nghiệm? 

A. 0. B. 1. c. 2. D. 3. 

Lời giải. Điều kiện: —X 2 + 6x — 9>0 44—{x — 3) 2 > 0 = 3 . 


Thử lại ta thấy X = 3 thỏa mãn phương trình. 

Vậy phương trình đã cho có nghiệm duy nhất. Chọn B. 
















Câu 29. Phương trình yj(x-3f (5 — 3*) +2x = y/3x-5 + 4 có bao nhiêu nghiệm? 


A. 0. 

B. 1 . c. 2. 

D. 3. 

Lời giải. Điều kiện: 

\x — 3) 2 (5 — 3*) > 0 M 

3x 5 0 



Ta thấy X = 3 thỏa mãn điều kiện (*). 


Nếu X 3 thì (*) 


5 — 3x>0 
3x — 5 > 0 




X <-- 

l*x = ị. 

x> 5 - 3 

3 


Do đó điều kiện xác định của phương trình là X = 3 hoặc x = -~. 


Thay X = 3 và x = -~ vào phương trình thấy chỉ có X = 3 thỏa mãn. 


Vậy phương trình đã cho có nghiệm duy nhất. Chọn B. 
Câu 30. Phương trừ 
A. 0. 

Lời giải. Điều kiện 


h x + yỊx -1 

B. 1. 

= yj 1 — x CÓ bao nhiêu nghiệm? 

c. 2. D. 3. 

X — 1 > 0 

X>1 


<í=> X = 1 . 

1 —V > 0 

X <1 


Thử lại x = l thì phương trình không thỏa mãn phương trình. 

Vậy phương trình đã cho vô nghiệm. Chọn A. 

Câu 31. Phương trình \Í2x +y/x — 2 = V2 — X +2 có bao nhiêu nghiệm? 


A. 0. 

Lời giải. Điều kiện: 


B. 1. 

x>0 

X —2>0 4$ X = 2 . 


2 — x > 0 


c. 2. 


D. 3. 


Thử lại phương trình thấy x = 2 thỏa mãn. 

Vậy phương trình đã cho có nghiệm duy nhất. Chọn B. 

Câu 32. Phương trình yjx 3 ~4x 2 +5x — 2+x = \l2 — x có bao nhiêu nghiệm? 
A. 0 . B. 1 . c. 2. D. 3. 


Lời giải. Điều kiện: 


X 3 — 4x 2 +5x — 2>0 

(*-l) 2 (*-2)>0^ 

X = 1 

2 — X > 0 

X <2 

X = 2 


Thay X = 1 và X = 2 vào phương trình thấy chỉ có X = 1 thỏa mãn. 

Vậy phương trình đã cho có nghiệm duy nhất. Chọn B. 

^ 1 2x — \ " 

Câu 33. Phương trình X -ị ——— = ——— 4- có bao nhiêu nghiệm? 

X — 1 x — 1 

A. 0 . B. 1 . c. 2. D. 3. 

Lời giải. Điều kiện: X ^ 1 . 

Với điều kiện trên phương trình tương đương X 2 — x + l = 2x — \ 44- X = \ hoặc x = 2 . 
Đối chiếu điều kiện ta được phương trình có nghiệm duy nhất X = 2. Chọn B. 

Câu 34. Phương trình ( X 2 — 3x + 2 ) Vv — 3 = 0 có bao nhiêu nghiệm? 

A. 0 . B. 1 . c. 2. D. 3. 






















Lời giải. Điều kiện: X > 3 . 

• Ta có X = 3 là một nghiệm. 

• Nếu X > 3 thì \[x 3 > 0. Do đó phương trình tuong đương 
(x 2 — 3x +2^jyfx^3 = 0 <=> X 2 — 3x + 2 = 0 <=> X = 1 hoặc x = 2. 

Đốì chiếu điều kiện ta được phương trình có nghiệm duy nhất x = 3. Chọn B. 
Câu 35. Phương trình ( X 2 —x — 2^j\lx + l = 0 có bao nhiêu nghiệm? 

A. 0. B. 1. c. 2. D. 3. 

Lời giải. Điều kiện: x>—\. 

• Ta có x = —l là một nghiệm. 

• Nếu X > — 1 thì yfx~+ĩ > 0 . Do đó phương trình tương đương 
x 2 —x — 2 = 0ox = — l hoặc x = 2 . 

Đốì chiếu điều kiện ta được nghiệm của phương trình là x = —\, x = 2 . 

Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm. Chọn c. 






o Bài 02__ 

PHƯƠNG TRÌNH QUY VE 
PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHÂT, BẬC HAI 

I - ÔN TẬP VỀ PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT, bậc hai 
1. Phương trình bậc nhất 

Cách giải và biện luận phương trình dạng ax + b = 0 được tóm tắt trong bảng sau 


ax + b = 0 (l) 

Hệ sô" 

Kết luận 

a^O 

Ịị 

(l) CÓ nghiệm duy nhất X = —— 

a 

a = 0 

b* 0 

(l) vô nghiệm 

o 

II 

(l) nghiệm đúng với mọi * 


Khi a ^ 0 phương trình ax + b = 0 được gọi là phương trình bậc nhất một ẩn. 

2. Phương trình bậc hai 

Cách giải và cô ng thức nghiệm của phương trình bậc hai được tóm tắt trong bảng sau 


a* 2 4-ố*4-c=0 (a ^ o) (2) 

<3 

1 

II 

<3 

Kết luận 

A > 0 

(2) có hai nghiệm phân biệt x l 2 = — 

A = 0 

b 

(2) có nghiệm kép * = — 

2 a 

A < 0 

(2) vô nghiệm 


3. Định lí Vi-ét 

Nếu phương trình bậc hai ax 2 +bx + c = 0 (a ^ o) có hai nghiệm Xj, x 2 thì 

b c 

Xị-Ị- x 2 — — , XịX 2 

a a 

Ngược lại, nếu hai sô" u và V có tổng u + v = s và tích uv = p thì u và V là các 
nghiệm của phương trình 

x 2 -Sx + P = ồ. 

II - PHƯƠNG TRÌNH QUY VE PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHAT, bậc hai 

Có nhiều phương trình khi giải có thể biến đổi về phương trình bậc nhất hoặc bậc hai. 
Sau đây ta xét hai trong các dạng phương trình đó. 

1. Phương trình chứa ẩn trong dấu giá trị tuyệt đối 

Đe giải phương trình chứa ẩn trong dấu giá trị tuyệt đối ta có thề dùng định nghĩa 
của giá trị tuyệt đôi hoặc bình phương hai vế để khử dấu giá trị tuyệt đôi. 

Ví dụ 1. Giải phương trình \x — 3| = 2x +1. (3) 

Giải 

Cách 1 

a) Nếu x>3 thì phương trình (3) trở thành X —3 = 2*4-1. Từ đó x = —4. 




Giá trị X = — 4 không thỏa mãn điều kiện X > 3 nên bị loại. 

2 

b) Nếu x<3 thì phương trình (3) trở thành —X + 3 = 2x + 1. Từ đó x= 2 ' 
giá trị này thỏa mãn điều kiện X <3 nên là nghiệm. 

Kết luận. Vậy nghiệm của phương trình là x = ~ị- 

Cách 2. Bình phương hai vế của phương trình (3) ta đưa tới phương trình hệ quả 

(3) => (* — 3) 2 = (2x + 1) 2 

=> X 2 — 6x + 9 = Ax 2 + Ax +1 


=> 3x 2 + \0x — 8 = 0. 

_ 2 

Phương trình cuôi có hai nghiệm là x = —4 và x = ~ị- 

2 

Thử lại ta thấy phương trình (3) chỉ có nghiệm là x = ~ị- 

2. Phương trình chứa ẩn dưới dấu căn 

Đe giải các phương trình chứa ẩn dưới dấu căn bậc hai, ta thường bình phương hai vế 
để đưa về một phương trình hệ quả không chứa ẩn dưới dấu căn. 

Ví dụ 2. Giải phương trình \j2x — 3 = x — 2. (4) 

v 9 3 

Giải. Điều kiện của phương trình (4) là X > Ỷ . 

Bình phương hai vế của phương trình (4) ta đưa tới phương trình hệ quả 

(4) =>• 2x — 3 = V 2 — Ax + 4 
=>• X 2 — 6x + 7 = 0. 

Phương trình cuối có hai nghiệm là X = 3 + 'Ì2 và X = 3- \Ì2. cả hai giá trị này đều 
thỏa mãn điều kiện của phương trình (4), nhưng khi thay vào phương trình (4) thì 

giá trị X = 3-\Í2 bị loại (vế trái dương còn vế phải âm), còn giá trị V: 3 + \/2 là 
nghiệm (hai vế cùng bằng yỈ2 + 1). 

Kết luận. Vậy nghiệm của phương trình (4) là X = 3 + yỊĨ. 


EBSBỊEgaagas 

Vấn đề 1. HÀM SỐ BẬC NHAT 


Câu 1. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình [m 2 — 4 ) X = 3m + 6 
vô nghiệm. 

A. m = l. B. m = 2. c. m = ±2. D. m = — 2. 


Lời giải. Phương trình đã cho vô nghiệm khi 


m — 4 = 0 
3m + 6 0 




m = ±2 

m ^ —2 


m = 2 . 


Chọn B. 

Câu 2. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m đế phương trình mx — m = 0 vô 
nghiệm. 







A. mẽ 0 . B. m = ị o}. c. m € 

Lời giải. Phương trình viết lại HÍX = m . 


D. m €' 


Phương trình đã cho vô nghiệm khi 


m = 0 


«í Ễ 0. Chọn A. 


m^O 

Câu 3. Tìm giá trị thực của tham sô" m để phương trình [m 2 — 5m + 6^jX= m 2 —2m vô 
nghiệm. 

A. m = l. B. m = 2. c. m = 3. D . m = 6. 

\m = 2 

m 2 — 5m + 6 = 0 


Lời giải. Phương trình đã cho vô nghiệm khi 


m 2 —2 m ^ 0 




m = 3 
m^O 
m^2 


m = 3 . 


Chọn c. 

Câu 4. Cho phương trình (m +1) 2 X + 1 = (7m — 5)x + m . Tìm tất cả các giá trị thực của 
tham sô" m để phương trình đã cho vô nghiệm. 

A. m = \. B. »7 = 2; m = 3. c. m = 2. D. m = 3. 

Lời giải. Phương trình viết lại [m 2 —5m + 6 ] jX = m — l . 


Phương trình vô nghiệm khi 



m = 2 

m 2 — 5m + 6 = 0 

m = 3 <=> 


«7 — 1^0 

m^l 


m = 2 
m = 3 


Chọn B. 


Câu 5. Cho hai hàm sô" y = [m + l)x 2 +3m 2 x + m và y = ( m + l)x 2 + \2x + 2 . Tìm tất cả 
các giá trị của tham sô" m để đồ thị hai hàm sô" đã cho không cắt nhau. 

A. m = 2. B. m = —2. c. m = ± 2. D. m = 1. 

Lời giải. Đồ thị hai hàm sô" không cắt nhau khi và chỉ khi phương trình 
(m + l)x 2 +3 m 2 x + m = (m + l)x 2 + 12x +2 vô nghiệm 

ĩ(m 2 — 4^1 X = 2 — m vô nghiệm 


-«• 


m — 4 = 0 
2 — m^0 




m = ±2 


m - 


<&m = —2. Chọn A. 


Câu 6. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình (2m — A)x — m — 2 
có nghiệm duy nhất. 

A. m = — 1. B. m = 2. c. 1. D. m^2. 


Lời giải. Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi 2 m — 4^0<t=>w^2. Chọn D. 
Câu 7. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô" m thuộc đoạn [—10; 10] đế phương 
trình Ịffĩ 2 — 9jx = 3m[m — 3) có nghiệm duy nhất ? 

A. 2. B. 19. c. 20. D. 21. 

Lời giải. Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi m 2 — 9 ^ 0 <ỉ=> m ^ ±3 
— '” e ^ £ 1 ° ;10 ^ > có 19 giá trị của tham sô" m thỏa mãn yêu cầu bài toán. Chọn B. 

Câu 8. Gọi s là tập hợp tất cả các giá trị nguyên của tham sô" m thuộc đoạn [—5; 10] 
để phương trình ịm + l)x = (ĩm 2 — V\x + m — 1 có nghiệm duy nhất. Tổng các phần tử 
trong s bằng: 













A. 15. B. 16. c. 39. D. 40. 

Lời giải. Phương trình viết lại (3m 2 —m — 2\x = l — m. 


Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi 3 m 2 — m — 2 -A 0 45 


m^l 

2 

m ^ —— 
3 


m tềz 0] > ffl e {- 5; -4; - 3; -2; -1; 0; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8; 9; 10}. 

Do đó, tổng các phần tử trong s bằng 39 . Chọn c. 

Câu 9. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình [m 2 +m[x = m +1 


có nghiệm duy nhất X = 1. 

A. m = —l. B. m^o. c. — 

Lời giải. Phương trình có nghiệm duy nhất khi m 2 + m 5^0 45 


D. m = 1. 

m^O , 

, ■ 

m — 1 


Khi đó, nghiệm của phương trình là X = — . 

m 

Yêu cầu bài toán 45 — =Ì45 m = \ (thỏa mãn (*)). Chọn D. 
m 

Câu 10. Cho hai hàm số” y = [m + ìf X — 2 và y = [3m + l)x + m . Tìm tất cả các giá trị 
của tham số m đế đồ thị hai hàm sô" đã cho cắt nhau. 

A. m.5^—2. B. 3. 

c. m^5— 2;m^3. D. m = —2] m = 3. 

Lời giải. Đồ thị hai hàm sô" cắt nhau khi và chỉ khi phương trình 
[m + l) 2 X — 2 = [3m + 7)x + m có nghiệm duy nhất 
45 [m 2 —m — ójx = 2 + m có nghiệm duy nhất 


45 m 2 — m — 6 5: 0 45 

m ^ 3 

. Chon c. 


m 5^ —2 


Câu 11. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình [m 2 — Ýỳx — m — 1 
có nghiệm đúng với mọi V thuộc R. 


A. m = l. B. m = ±l. c. m = — 1. D. w = 0. 


Lời giải. Phương trình đã cho nghiệm đúng với Vv Ễ R hay phương trình có vô sô" 


nghiệm khi 


m 2 — 1 = 0 
m — 1 = 0 


45 m = 1. Chọn A. 


Câu 12. Cho phương trình m 2 x + 6 = 4x + 3m. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" 
m để phương trình đã cho có nghiệm. 

A. m = 2. B. m =5 —2. c. m.5^— 2 và ÍHÍ 2. D. m € R. 

Lời giải. Phương trình viết lại [m 2 — 4j X = 3m — 6 . 


ỵyự' — 4 = 0 

Phương trình đã cho vô nghiệm khi \ 45 

1 3m 6/0 

Do đó, phương trình đã cho có nghiệm khi 2 . Chọn B. 

Câu 13. Cho phương trình [m 2 -3m + 2[x + m 2 +4m + 5 = 0. Tìm tất cả các giá trị 

thực của tham sô" m để phương trình đã cho có nghiệm đúng với mọi X thuộc Bi. 


m — ±2 

45 m = —2. 

m^2 








A. m = — 2. B. m = — 5. c. m = ỉ. D. Không tồn tại. 

Lời giải. Phương trình đã cho nghiệm đúng với V* Ễ M hay phương trình có vô sô" 


nghiệm khi 


m 2 — 3 m + 2 = 0 
— ịm + 4m + 5j = 0 


m = \ 

m = 2 <+> m e 0 . Chọn D. 
mẽ0 


Câu 14. Cho phương trình (m 2 — Inì^x = m 2 —3m + 2. Tìm tất cả các giá trị thực của 
tham sô" m để phương trình đã cho có nghiệm. 


A. OT = 0. B. m = 2. c. m^2. D. m^o. 




m = 0 

Lời giải. Phương trình đã cho vô nghiệm khi 

1 

íp 

II 

0 

m = 2 

+> ■ 

<+> m = 0 . 

m 2 — 3m + 2 0 

m^2 



m^ì 

Do đó, phương trình đã cho có nghiệm khi m 0 . Chọn D. 



Câu 15. Cho hai hàm sô" y = (m + \)x + 1 và y — (3 m 1 —1| x + m . Tìm tất cả các giá trị 
của tham sô" m để đồ thị hai hàm sô" đã cho trùng nhau. 

2 2 

A. m = 1; m = — B. m^l và m^——. 

3 3 


c. m = 1. 


D. m = — 

3 


Lời giải. Đồ thị hai hàm sô" trùng nhau khi và chỉ khi phương trình 
(m + ì)x + \ = í3 m 1 — 1J x + m có vô sô"nghiệm 

+> [ĩm 2 — m — 2jv = 1 — m có vô sô"nghiệm 




3 m 2 — m — 2 = 0 

+> m = \. 

l — m = 0 


Chọn c. 


Vấn đề 2. SỐ NGHIỆM CỦA PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 


Câu 16. Phương trình ax 2 + bx + c = 0 có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi: 


A. a = 0. 


B. 


a ^ 0 

A = 0 


hoặc 


a = 0 

b^O' 


c. a = b = c = 0. 


D. 


dí 0 

A = 0 


Lời giải. • Với a = 0 . Phương trình trở thành bx = —c . Khi đó, phương trình có 
nghiệm duy nhất khi b ^ 0 . 

• Với a ^ 0 . Khi đó, phương trình có nghiệm duy nhất khi A = 0 . 

Chọn B. 

Câu 17. Sô" —1 là nghiệm của phương trình nào trong các phương trình sau? 

A. X 2 +4* + 2 = 0. B. 2x 2 — 5x — 7 = 0. 

c. -3* 2 +5*-2 = 0. D. * 3 -l = 0. 

Lời giải. Xét các đáp án: 












• Đáp án A. Ta có (— l) 2 + 4. (— 1) + 2 = - 1 ^ 0 . 

• Đáp án B. Ta có 2 .(— l) 2 — 5.(— 1) — 7 = 0 . 

• Đáp án c. Ta có — 3.(— l) 2 + 5.(— 1) — 2 = —10 ^ 0 . 

• Đáp án D. Ta có (— l) 3 — 1 = —2 ^ 0 . 


Chọn B. 

Câu 18. Nghiệm của phương trình X 2 — 7x + 12 = 0 có thể xem là hoành độ giao điểm 
của hai đồ thị hàm số nào sau đây? 

A. y = x 2 và y = —lx J r\2. B. y = x 2 và y = — Ix — 12. 

c. y = x 2 và y = lx J r\2. D. y = x 2 và y = 7x — 12. 

Lời giải. Ta có X 2 —7x + l2 = 0 o X 2 = 7x-l2. Do đó, nghiệm của phương trình đã 
cho có thể xem là hoành độ giao điểm của 2 đồ thị hàm sô" y = X 2 và y = 7x — \2. 


Chọn D. 

Câu 19. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô" thực m thuộc đoạn [— 10; 10] để 
phương trình X 2 — X + m = 0 vô nghiệm? 

A. 9. B. 10. c. 20. D. 21. 


Lời giải. Ta có A = 1 — Am . 


Phương trình vô nghiệm khi A < 0 <t=> 1 — 4m < 0 m > "7 

4 


Do 


m£Z 

m e [—10; 10] 


m 


€{1;2;3;...;10} 


Có 10 giá trị thỏa mãn. Chọn B. 


Câu 20. Phương trình [m + \)x 2 — 2mx + m — 2 = 0 vô nghiệm khi: 

A. m<— 2. B. m<— 2. c. m>2. D. m>2. 

Lời giải. • Với m + l = 0 ^ m = — 1. 

3 

Khi đó phương trình trở thành 2x —3 = 0<£>x = ^-. 

• Với m + l ^ 0 <í=> m 5É — 1. Ta có A' = m 2 — (m— 2)(m + l) = m + 2 . 


Phương trình vô nghiệm khi A' < 0 <ỉ=> »2 + 2 < 0 m < — 2. Chọn B. 

Câu 21. Sô" nguyên k nhỏ nhất thỏa mãn phương trình 2x[kx — 4) — X 2 +6 = 0 vô 
nghiệm là? 

A. k = -l. B. k = l. c.k = 2. D. k = 3. 

Lời giải. Phương trình viết lại [2k — l) X 2 — &X + 6 = 0 . 


• Với 2k — l = Q k = ^~ . 

2 

3 

Khi đó, phương trình trở thành — 8x + 6 = 0 <t=> * = V ■ 

4 

•Với 2k-\^ữ^k^. Ta có A , = (-4) 2 -(2£-l).6 = -12£ + 22. 

Khi đó, phương trình đã cho vô nghiệm khi A' < 0 —12^ + 22 <ữ k>^r . 

6 


Do đó, sô" nguyên k nhỏ nhất thỏa mãn yêu cầu bài toán là k = 2 . Chọn c. 
Câu 22. Phương trình [m- 2)* 2 +2*-1 = 0 có nghiệm kép khi: 




A. m = 1; m = 2. B. «2 = 1. 

Lời giải. Phương trình đã cho có nghiệm kép khi 


c. m = 2. 

m — 2^0 


D. m = —\. 

m^2 


A' = m — 1 = 0 


<í=> 


m = 1 


<í=> m = 1 . 


Chọn B. 

Câu 23. Phương trình mx 2 + 6 = Ax + 3m có nghiệm duy nhất khi: 

A. ffĩ e 0 . B. »í = 0. c. «2 € R. D. m ^ 0. 

Lời giải. Phương trình viết lại mx 2 4x+ị6 3 nì) = 0 . 

3 

• Với »2 = 0. Khi đó, phương trình trơ thành 4x — 6 = 0 <Í4> * = -^ . Do đó, m = 0 là một 
giá trị cần tìm. 

•Với 0 . Ta có A ; = (—2 ) 2 — m{6 — 3m) = 3m 2 — 6m + 4 = 3(m — l ) 2 +1 > 0 

Khi đó, phương trình đã cho luôn có hai nghiệm phân biệt nên m^o không thỏa. 

Chọn B. 

Câu 24. Phương trình mx 2 - 2 (»2 + l)x + »2 +1 = 0 có nghiệm duy nhất khi: 

A. »2 = 0 . B. »z = — 1 . c. »2 = 0 ; m = — 1 . D. »z = l. 

Lời giải. • Với m = 0 . Khi đó, phương trình trở thành —2x + 1 = 0^:*: = -^. Do đó, 
m = 0 là một giá trị cần tìm. 

•Với m ^ 0 . Ta có A ; = [— (»2 + l)Ị — m(m + l) = «z + l. 

Khi đó, phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi A , = 0 <t =>»2 + l= 0 <t=> 7?2 = — 1. 

Chọn c. 

Câu 25. Phương trình [m + l)x 2 -6{m + ì)x-\-2m + 2> = 0 có nghiệm kép khi: 

6 


A. m = — 1. B. m = — 1; m = —ị c. m = —%. 

7 7 


D. »7 


Lời giải. Phương trình đã cho có nghiệm kép khi 


m + 1^0 
A' = 0 


-«• 


m + 1^0 
7m 2 + 13»2 + 6 = 0 




»2 ^ — 1 
m = — 1 


7 « = ■ 


m = —. Chọn c. 

6 7 


Câu 26. Phương trình 2Ị* 2 — l) = *(ff£t + l) có nghiệm duy nhất khi: 


A .17 

A. m = 

8 


B. m = 2. 


c. »2 = 2 m = 

8 


D. »2 = — 1. 


Lời giải. Phương trình viết lại (2 — » 2 ) V 2 — X — 2 = 0 . 

• Với 2 — »2 = 0 <t =>»2 = 2 . Khi đó, phương trình trở thành —x — 2 = 0^x = —2. Do đó, 
m = 2 là một giá trị cần tìm. 

• Với 2 — m ^ 0 <í=> m 2 . Ta có A = (—l ) 2 — 4(2 — m).(—2) = — 8»2 + 17 . 

, . . ,, . o 17 

Khi đó, phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi A = 0 — 8 ff 2 + 17 = 0 o »2 = ^-. 

8 


Chọn c. 








Câu 27. Gọi s là tập hợp tất cả các giá trị thực của tham sô" 222 để phương trình 
[m - 2 )* 2 — 2x +1 — 2m = 0 có nghiệm duy nhất. Tổng của các phần tử trong s bằng: 

9 


A. ị. 
2 


B. 3 . 


c. 1 . 
2 


D. 


Lời giải. • Với 222 = 2 , phương trình trở thành —2x — 3 = 0<í=> 4 Do đó 222 = 2 là 

một giá trị cần tìm. 

• Với m ^ 2 , phương trình đã cho là phương trình bậc hai có A' = 2 222 2 — 5m -\- 3. Đe 

3 

phương trình có nghiệm duy nhất <+> A' = 0 +> 222 = -^- hoặc 222 = 1 . 


Vậy s 


4 2 


, . 3 9 

tổng các phần tử trong s bằng l + -^- + 2 = 4 Chọn D. 


c âu 28 . Phương trình (222 —1)4+ 6 v —1=0 có hai nghiệm phân biệt khi: 


A. 222 > —8. 


B. 222 > —Ạ. 
4 


c. 222 > — 8 ; 222 ^ 1. 


Lời giải. Phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt khi 
222 ^ 1 


D. 222 > — —; 222 ^ 1. 
4 


»2 ^ 1 

»2 + 8 > 0 


222 — 1 ^ 0 
A' > 0 






. Chọn c. 


222 > —8 

Câu 29. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô" thực 222 thuộc đoạn [—5;5] đế 
phương trình mx 2 — 2(m + 2)x + m — 1 = 0 có hai nghiệm phân biệt. 

A. 5. B. 6 . c. 9 . D. 10 . 


Lời giải. Phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt khi 
222 ^ 0 


m^O 




m^O 
5222 + 4 > 0 




222 > 


4 . Do 


222 £ z 
222 € [— 5 ; 5 ] 


222 


e{l;2;3;4;5} 


A' > 0 

Có 5 giá trị nguyên của 222 


thỏa mãn yêu cầu bài toán. Chọn A. 

Câu 30. Phương trình [m 1 + 2)4 +(222 — 2)x — 3= 0 có hai nghiệm phân biệt khi: 

A. 0 < 222 < 2 . B. 222 > 2 . c. D. 222 < 2 . 

Í 222 2 + 2 ^ 0 


Lời giải. Phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt khi 


A > 0 


+> 13 » 2 2 — 4»2 + 28 > 0 +> 222 e R.. Chọn c. 

Câu 31. Tìm giá trị thực của tham sô" 222 để đường thẳng d: y = 2x + 222 tiếp xúc với 
parabol (-P): y = (222- 1)4 +2mx + 3222 - 1 . 

A. 222 = 1. B. 222 = — 1 . c. 222 = 0. D. 222 = 2 . 

Lời giải. Phương trình hoành độ giao điểm (222 — 1)4 + 2mx + 3222 — 1 = 2 *+ 222 
+> (222 — 1)4 +2(222 — l).x + 2222 —1 = 0 . (*) 

Đe d tiếp xúc với (p) khi và chỉ khi phương trình (*) có nghiệm kép 











m^ĩ 

m = 0^m = 0. Chọn c. 

m = \ 


m — 1^0 

2 

A' = (m -l) -{m - l)(2m-1) = —m(m — l) = 0 


Câu 32. Phương trình X 2 + m = 0 có nghiệm khi: 

A. m > 0. B. »ĩ < 0. c. m < 0. D. m > 0. 

Lời giải. Phương trình tương đương với V 2 = — m . 

Do vế trái của phương trình không âm nên để phương trình có nghiệm khi và chỉ khi 

—m > 0 m < 0 . Chọn c. 

Câu 33. Gọi s là tập hợp tất cả các giá trị nguyên của tham sô' m thuộc [— 20;20] để 
phương trình X 2 — 2»í* + 144 = 0 có nghiệm. Tổng của các phần tử trong s bằng: 

A. 21 . B. 18. c. 1 . D. 0 . 

Lời giải. Phương trình có nghiệm khi A 7 = «ĩ 2 —144 > 0 m 2 > 12 2 

> s = {—20;—19; —18;...;—12;12;13;14;...;20} . 

Do đó tổng các phần tử trong tập s bằng 0. Chọn D. 

Câu 34. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô' m để hai đồ thị hàm sô' 
y = —X 2 — 2x + 3 và y = x 2 —m có điếm chung. 

7 7 7 7 

A. m = --~. B. c. D. 

2 2 2 2 

Lời giải. Phương trình hoành độ giao điểm —X 2 — 2x + 3 = X 2 — m 

2x 2 +2x — m — 3 = 0 . (*) 

Đe hai đồ thị hàm sô' có điểm chung khi và chỉ khi phương trình (*) có nghiệm 


m > 12 
m < —12 


A 7 = 1 — 2(— m -3) > 0 «=> m > — 1 —. Chọn D. 

Câu 35. Phương trình (w — \)x 2 +3x — 1 = 0 có nghiệm khi: 

A. m> — —. B. m<——. c. m = — — . D. m = — . 

4 4 4 4 


Lời giải. • Với m = 1, phương trình trở thành 3v l = 0os: 


Do đó m = 1 thỏa mãn. 

• Với 7M^l,tacó A = 9 + 4(m —1) = 4ffí + 5 . 

Phương trình có nghiệm khi A > 0 4m + 5 > 0 > —4— —>_ 4 - < ffỉ 5 * — 1. 

4 4 

Hợp hai trường hợp ta được m > — 4 là giá trị cần tìm. Chọn A. 

4 

Câu 36. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô' m thuộc đoạn [—10; 10] để phương 
trình mx 2 — mx +1 = 0 có nghiệm. 

A. 17. B. 18. c. 20 . D. 21 . 

Lời giải. Nếu m = 0 thì phương trình trở thành 1 = 0 : vô nghiệm. 

Khi m Ỷ 0, phương trình đã cho có nghiệm khi và chỉ khi A = m 2 — 4 m > 0 


m<Q 
m> 4 









Kết hợp điều kiện mỶ 0, ta được 


m < 0 

m> 4 


mgz,?«g[-i 0 ;i 0 ] > g {— 10;— 9;-8;...;— l}u{4;5;6;...;10} . 

Vậy có tất cả 17 giá trị nguyên m thỏa mãn bài toán. Chọn A. 

Câu 37. Biết rằng phương trình x 2 —4x + m + l = 0 có một nghiệm bằng 3 . Nghiệm 
còn lại của phương trình bằng: 

A. - 1 . B. 1 . c. 2. D. 4. 

Lời giải. Vì phương trình đã cho có nghiệm bằng 3 nên thay X = 3 vào phương trình, 
ta được 9 — 12 + OT + l = 0<tt>OT = 2. 


Với m = 2 phương trình trở thành .X 2 — 4x + 3 = 0 


X = 3 
X = 1 


. Chọn B. 


Câu 38. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình 
3 * 2 — [m + 2)x + m — 1 = 0 có một nghiệm gấp đôi nghiệm còn lại. 



5 ì 

lì 

2 ì ^ 

3 ] 

A. m e 

— ;7Ì. B. m Ễ 

— 2 ;— — k c. OT € 

0;—k D. OT Ễ 

--;1 . 


u í 

2Í 

L 5] 

4 ! 


Lời giải. Phương trình có hai nghiệm phân biệt A > 0 

om 2 -8m + 16>0o(m-4) 2 >0-»m^4. (*) 


Theo đinh lí Viet, ta có 


m —1 ot+2 

x 1 -x 2 =—^-x 1 +x 2 = 


3 


X 1 = 2x 2 


2 l 

*1 = y( m + 2 )’ x 2 = ị( m + 2 ) 


X ỉ -x 2 =- 


m — 1 


>ị-(m + 2) 2 = ^—^ 2 m 2 - 19 m + 35 = 0 <^ 

81 v ’ 3 


5 

2 (thỏa (*)). Chọn A. 
m=l 


Câu 39. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình 
3 * 2 — 2(m +1)* + 3m-5 = 0 có một nghiệm gấp ba nghiệm còn lại. 

A. m = 7. B. m = 3. c. m = 3; m = 7. D. m e 0 . 

Lời giải. Phương trình có hai nghiệm phân biệt 4=> A ' > 0 

m 2 — 7ffí + 16>0<=ỉ> 


7 

m — — 
2 


, 15 - . 

+ -f-> 0,Vm e 
4 


Theo đinh lí Viet, ta có 


3m — 5 , 2 (m + l) 

Xị- x 2 — - ; Xị + v 2 — - 

= 3*2 


<í=> 


m +1 OT + 1 

V, = —r—,* 2 = ■ 


x ỉ -x 2 =- 


2 z 6 
3m — 5 


(m +1) 2 3m - 5 , 


m = 3 ,, 


— 10 ot + 21 = 0 0 

. Chon c. 

12 3 


m = 7 


Câu 40. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m đế phương trình 
(* — l)Ị* 2 — 4mx — 4 ) = 0 ba nghiệm phân biệt. 


A. íkệI. 


B. m^O. 


c. m ^—. 

4 


D. m ^ 

4 


X = 1 

g(x) = X 2 — 4mx — 4 = 0 (*) 


Lời giải. Ta có [x -l)(* 2 — 4mx — 4 ) = 0 





























Phương trình đã cho có ba nghiệm phân biệt khi và chỉ khi (*) có hai nghiệm phân 


biệt khác 1 o 


A = 4ffí +4 > 0 , 3 

, . _ _ m p 

g (l) = 1 — Am — 4^0 4 


Chọn D. 



Vấn đề 3. DẤU CỦA NGHIỆM PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 



Câu 41. Phương trình ax 2 +bx + c = 0 (ứ 0) có hai nghiệm phân biệt cùng dấu khi 
và chỉ khi: 


[A > 0 


A > 0 

c. 

A > 0 

A>0 

A. 

B. 



D. 

[p>0 


p>0' 


5 > 0 

5<0 


Lời giải. Phương trình có hai nghiệm phân biệt khi A > 0. 

Khi đó, gọi hai nghiệm của phương trình là Xị và x 2 . Do Xị và x 2 cùng dấu nên 


x x x 2 > 0 hay p > 0 . Chọn A. 

Câu 42. Phương trình ax 2 +bx + c = 0 ịa o) có hai nghiệm âm phân biệt khi và chỉ 


khi: 


|A > 0 
\p> 


B. 


A > 0 

p>0. 

s>0 


c. 


A > 0 

p>0. 

5<0 


D. 


|A > 0 

js>0 ' 


Lời giải. Phương trình có hai nghiệm phân biệt khi A > 0. 

Khi đó, gọi 2 nghiệm của phương trình là Xị và x 2 . Do Xị và x 2 là hai nghiệm âm 


nên 


[*! +x 2 < 0 

[XịXỊ > 0 


hay 


S <0 

n ■ Chọn c. 

p> 0 


Câu 43. Phương trình ax 2 + bx + c = 0 (a 0) có hai nghiệm dương phân biệt khi và 


chỉ khi: 


|A > 0 

\p> 


B. 


A > 0 

p>0. 

s>0 


c. 


A > 0 

p>0. 

5<0 


D. 


|A > 0 

}5>0 ■ 


Lời giải. Phương trình có hai nghiệm phân biệt khi A > 0 . 

Khi đó, gọi hai nghiệm của phương trình là Xị và x 2 . Do Xị và x 2 là hai nghiệm 


dương nên 


Xị+x 2 >0 

XịX 2 > 0 


hay 


S>0 
p> 0 


Chọn B. 


Câu 44. Phương trình ax 2 + bx + c = 0 (a^o) có hai nghiệm trái dấu khi và chỉ khi: 


A. 


A > 0 

s <0 


B. 


A > 0 

s >0 


c. p< 0 . 


D. p > 0. 


Lời giải. Phương trình có hai nghiệm phân biệt khi A > 0. 

Khi đó, gọi hai nghiệm của phương trình là X 1 và x 2 . Do Xy và x 2 là hai nghiệm trái 
dấu nên XịX 2 < 0 hay p < 0 . 












Mặt khác, p <0<$ — <0=>ac<0=>A = ố 2 — 4 ac > 0 . Do đó, phương trình có hai 
a 

nghiệm trái dấu khi và chỉ khi p < 0 . Chọn c. 


Câu 45. Phương trình X 2 —mx +1 = 0 có hai nghiệm âm phân biệt khi: 

A. m<— 2. B. m> 2. c. m>— 2. D. m^o. 


A > 0 

m 2 -4 > 0 

Lời giải. Phương trình có hai nghiệm âm phân biệt khi 

S<0 ^ 

m < 0 


p>0 

1>0 


m < —2 


<í=> 


m> 2 
m < 0 


<=>m< —2. Chọn A. 


Câu 46. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số* m thuộc [—5; 5] để 
X 2 + Amx + m 2 =0 có hai nghiệm âm phân biệt? 

A. 5. B. 6. c. 10 . D. 11. 

A' > 0 


phương trình 


3m 2 > 0 


Lời giải. Phương trình đã cho có hai nghiệm âm phân biệt khi 


s < 0 «=> -Am < 0 

p > 0 m 2 > 0 




m 0 

_ o m > 0 . Do 

m> 0 


mẽZ 

m e [—5; 5] 


m e {l;2;3;4;5} -» Có 5 giá trị của ffí thỏa 


mãn yêu cầu bài toán. Chọn A. 

Câu 47. Tập hợp tất cả các giá trị thực của tham sô* m để phương trình 


mx 2 + X + m = 0 có hai nghiệm âm phân biệt là: 


A. mẽ 

’-2 :0 

B. m Ễ 

11 

~2 ’ 2 

c. m Ễ (0;2). D. m Ễ 

0: 2 


a^O 

Lời giải. Phương trình có hai nghiệm âm phân biệt khi - > ^ ^ 

p> 0 

m^O 

m^O 

l — Am 2 > 0 

<0 

m 

1>0 




— Ậ < m < Ậ 0 < < -ị-. Chọn D. 

2 2 2 

m> 0 


Câu 48. Gọi s là tập tất cả các giá trị nguyên của tham sô* m thuộc đoạn [—2;6] để 
phương trình X 2 + Amx + m 2 = 0 có hai nghiệm dương phân biệt. Tổng các phần tử 
trong s bằng: 

A. -3. B. 2. c. 18 D. 21. 


A' > 0 

S>0 <í=> 

p>0 


3 m > 0 

—Am > 0 
m 2 > 0 


Lời giải. Phương trình có hai nghiệm dương phân biệt khi 























<ỉ=> 


m^o 

m< 0 


m< 0 - 


meị-2;6] 


5 = {—2; —1} . Do đó, tổng các phần tử trong s bằng —3 . 


Chọn A. 

Câu 49. Tập hợp tất cả các giá trị thực của tham sô' m để phương trình 


: — 2 (m + 1 ) * + m 2 — 1 = 0 có hai nghiệm dương phân biệt là: 


‘ĩ ;+0 ° 


A. m G (— 1 ;l). B. m <E (l ; +oo). c. m <E 
Lời giải. Phương trình có hai nghiệm dương phân biệt <=> 


D. m € (— 00 ; —l). 


A' = 2m + 2 > 0 

s = 2 (m + l)> 0 

p = m 2 — 1 > 0 


m > —1 

^ \ m> - 1 +>m> 1. Vậy với m > 1 thì thỏa bài toán. Chọn B. 

m>\ 
m < — 1 

Câu 50. Phương trình (m — l)x 2 +3v — 1 = 0 có hai nghiệm trái dấu khi: 

A. m>\. B. m<\. c. m>\. D. m<\. 

m — 0 


Lời giải. Phương trình đã cho có hai nghiệm trái dấu khi J ^ < 4 - 


<3- m —1> ữ m> \. Chọn A. 


-1 


»2 — 1 


<0 


Vấn đề 4. BIÊU THỨC Đối XỨNG GIỮA CÁC NGHIỆM 
CỦA PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 


Câu 51. Giả sử phương trình X 2 —{2m + \)x + m 2 +2 = 0 (m là tham số) có hai 
nghiệm là x lt x 2 . Tính giá trị biếu thức p = 3 xịX 2 — 5 (vj + x 2 ) theo m. 

A. p= 3m 2 — 10m + 6 . 

B. p = 3m 2 + \0m — 5. 

c. p = 3m 2 —\0m + \. 

D. p = 3m 2 +10/22 + 1. 

Lời giải. Theo định lý Viet, ta có 

x x x 2 = m 2 +2 


x l +x 2 = 2 m +1 


Thayvào p , ta được p = ĩ>[m 1 +2| — 5(2»z + l) = 3 » 2 2 — 10»2 + 1 . Chọn c. 

Câu 52. Giả sử phương trình X 2 - 3x — m = 0 (m là tham số) có hai nghiệm là Xị, x 2 . 
Tính giá trị biểu thức p = xỊ (l - x 2 ) + x\ (l — Xị ) theo m. 

A. p = —m + 9. B. P = 5m + 9. c. p = m + 9. D. p = —5m + 9. 

Lời giải. Ta có p = X 2 (l — x 2 ) + xị (1 — X 1 ) = X 2 — X 2 ,x 2 +x 2 —X 2 .Xị 
= xỊ + X 2 — Xị ,X 2 (Xị + x 2 ) = (^J + X 2 f — 2Xị ,x 2 — Xị ,X 2 [x x + x 2 ). 


x 1 +x 2 =3 
x v x 2 = — m 


Theo định lý Viet, ta có 













Thay vào p , ta được p = 3 2 — 2(— m) — {—m).3 = 5m + 9. Chọn B. 

Câu 53. Giả sử phương trình 2x 2 — 4ax — 1 = 0 có hai nghiệm x 1( x 2 . Tính giá trị của 
biểu thức T = |jf 1 — JC 2 1. 


L. T= 4g2 . + 2 . B. T = -j4a 2 +2. c. r = 


D. T = 


Va 2 +8 


3 ■ 2 

Lời giải. Vì Xj, x 2 là hai nghiệm của phương trình 2x 2 — 4ax —1 = 0. 


Theo hệ thức Viet, ta có X 1 + x 2 = — 


4 a 
~2 


= 2a và X 1 X 2 =—J. (l). 


Ta có T = |xj — x 2 \ T 2 = (xj —x 2 f = (xj + x 2 ) 2 — 4XịX 2 . (2). 

Từ (1) và (2) suy ra T 2 = (2 a) 2 - 4. -ị = 4a 2 + 2 =► T = ^4a 2 +2 > 0. Chọn B. 

Câu 54. Cho phương trình x 2 +px + q = 0 trong đó p>0, q>0. Nếu hiệu các 
nghiệm của phương trình bằng 1 . Khi đó p bằng 

A. ^4q + l. B. ^4q — l. c. —yj4q + l. D. <7 + 1. 

Lời giải. Giả sử Xj, x 2 là hai nghiệm phân biệt của phương trình X 2 +px + q = 0. 


Theo hệ thức Viet, ta có 


X, +x 2 = — » < 0 , . 

„ „ n ( vì p,q>ũ). 
x ì x 2 =q> 0 


( 1 ) 


Từ giả thiết, ta có I x l - x 2 1 = 1 +> (^! — x 2 ) 2 = 1 <+> (^J + x 2 ) 2 — 4x x x 2 = 1. (2) 

Từ (l), (2) suy ra p 2 - 4q = 1 <+> /r = 4^ + l<í+ p = yj4q + l > 0. Chọn A. 

Câu 55. Gọi Xj, x 2 là hai nghiệm của phương trình X 2 — (2m + l)x + »ĩ 2 +1 = 0 (m là 


tham số). Tìm giá trị nguyên của m sao cho biểu thức p = 

A. m = — 2. B. m = — 1. c. m = 1. 

Lời giải. Ta có A = (2?« +1) 2 — 4(ffĩ 2 + 1) = 4 m — 3. 


x,x. 


có giá trị nguyên. 


Xj +x 2 

D. m = 2. 


Để phương trình có hai nghiệm »A>0tì»í>- 


Theo định lý Viet, ta có 


Khi đó p = —- = -—— 

Xj+X 2 2m + l 

3 5 
Do m> — nên 2m + l>-r. 

4 2 


Xị + x 2 = 2m + l 
XjX 2 = «ĩ 2 +1 
?« 2 +1 2m —1 , 5 


4(2m +1) 


>4 p = 2m —1 + - 


2ffĩ + l 


Để p e z thì ta phải có (2ffĩ +1) là ước của 5 , suy ra 2»í + l = 5<í+m = 2. 

Thử lại với m = 2 , ta được p = 1: thỏa mãn. Chọn D. 

Câu 56. Gọi Xj, x 2 là hai nghiệm của phương trình X 2 — 2[m + l)x + »ĩ 2 +2 = 0 (m là 
tham số). Tìm »z để biểu thức p = XjX 2 — 2(xj +x 2 ) — 6 đạt giá trị nhỏ nhất. 

A. m = —. B. m = \. c. m = 2. D. m = — 12. 

2 

Lời giải. Ta có A' = (m + l) 2 — (m 2 +2j = 2m — 1. 

























Để phương trình có hai nghiệm <=!■ A'>0 <=> »z > (*) 


Theo định lý Viet, ta có 


x 1 +x 2 = 2m + 2 
x v x 2 = m 2 +2 

Khi đó p = x l x 2 —2(x l +x 2 ) — 6 = m 2 +2 — 2(2ffĩ + 2) — 6 = (m —2) 2 —12>—12. 

Dấu " =" xảy ra khi và chỉ khi m = 2 : thỏa (*). Chọn c. 

Câu 57. Gọi Xị,x 2 là hai nghiệm của phương trình 2x 2 + 2mx + m 2 — 2 = 0 (m là 
tham số). Tìm giá trị lớn nhất P max của biểu thức p = |2*J* 2 +X 1 +x 2 — 4|. 


Ạ p 1 


B. p = 2. 


c. 


D. p =-. 


Lời giải. Ta có A' = — 2[m 2 — 2 ) = — m 2 +4 . 

Đe phương trình có hai nghiệm khi và chỉ khi A' = 4 — m 2 > 0 o — 2 < m < 2. (*) 

x l +x 2 = —m 
m 2 - 2- 


Theo định lý Viet, ta có 


= ■ 


Khi ăó A = \2XịX 2 + x l +x 2 —4\ = I m 2 —m — 6 1 = |(ot + 2)(ot —3)| = —(ffĩ + 2)(m — 3 ) 
= — m 2 + m + 6 = — 


lì 

m — — 
2 


25 25 

+ —<— (do —2<m<2). 

4 4 


1 


Dấu " =" xảy ra khi và chỉ khi m — d-: thỏa (*). Chọn c. 

Câu 58. Gọi x lt x 2 là hai nghiệm của phương trình X 2 — 2{m — \)x + 2m 2 — 3m + l = 0 

(m là tham số). Tìm giá trị lớn nhất P max của biểu thức p = \x ỉ +x 2 + x l x 2 1. 

... 1 „_9 „_9 

A p —A R p —1 c p — — Tì p — 

^max A ' AJ * r raax 1 • ^max o • 1 max 1 s • 

4 8 16 

Lời giải. Ta có A' = (ffí — l) 2 — [2m 2 —3m + ýj = —m 2 +m = m(l — m). 

Đe phương trình có hai nghiệm <í=>A'>0t4>0<»í<l. (*) 

X, +x, - 2ị m 1 1 

Theo định lý Viet, ta có v 

= 2wí 2 — 3»í + 1 

Khi đó p = I+ x 2 + .X, I = I 2 (m — 1 ) + 2m 2 — 3m +1| = 2 



2 m 1 


lì 

2 9 

= 2 

m — —- 

2 2 

= 2 

m - 

{ 4 

16 


Vì 0 < m < 1 

Do đó p = 2 


1 13 

— <m —- < —- 

4 4 4 


lì 

yựì __ 

2 <A_, 

lì 

■yyì __ 

/ĨL 

4 

“ 16 

rn 

4 


16 


<0. 


í lì 

2 9 


9 

lì 

2' 

9 - 

lì 


— 

= 2 

— 

m - 


= --2 

ra- 

l 4 

16 


16 

4 


8 

4 


<ị. 

8 


Dấu " =" xảy ra khi và chỉ khi m = 4-: thỏa mãn (*). Chọn c. 

Câu 59. Gọi Xị, x 2 là hai nghiệm của phương trình X 2 — mx + m — 1 = 0 (m là tham 


số). Tìm m để biểu thức p 


2x x x 2 + 3 


Xị +x 2 4~2 .(^XịX 2 T 1 ) 


đạt giá trị lớn nhất. 






























A . m = 


1 


B. m = 1. 


c. m = 2 . 


D. m 


Lời giải. Ta có A = m 2 — 4 (m — 1) = [m — 2) 2 > 0 , với mọi m . 

Do đó phương trình luôn có nghiệm với mọi giá trị của m . 

Theo hệ thức Viet, ta có 2 

XịX 2 =m — 1 

Suy ra xỊ + x 2 = (*J + x 2 ) 2 — 2XịX 2 = m 2 — 2 [m — l) = m 2 — 2m + 2 . 
2xịX 2 +3 2m+l 


Khi đó p - 


Xị T x 2 T 2(XịX 2 “Ị-1) ĨH 2 


„ n , 2ffĩ + l 2ffí + l — OT 2 — 2 

Suy ra P -1 = —1—-1 = 


{m — l) 2 


< 0, Vm ẽ K. 


m 2 +2 m 2 +2 m 2 +2 

Suy ra p < 1, Vm Ễ ]R. Dấu " =" xảy ra khi và chỉ khi m = l. Chọn B. 

Câu 60. Gọi Xị, x 2 là hai nghiệm của phương trình X 2 —mx + m- 1 = 0 ( m là tham 


số). Tìm giá trị nhỏ nhất P mm của biểu thức p = 


2x x x 2 + 3 


A. P m =-2. 


-^min — 2 ' 


Xị +x 2 +2(vj^ 2 l) 

c. ÌA=0. D. p. = 1. 


Lời giải. Ta có A = m 2 — 4 (m — 1) = [m — 2) 2 > 0 , với mọi m . 

Do đó phương trình luôn có nghiệm với mọi giá trị của m . 

ỵ -Ị- V = ffi 

Theo hệ thức Viet, ta có 1 2 

XịX 2 = m — 1 

Suy ra x\ +x 2 = (*J +x 2 f — 2XịX 2 = m 2 — 2 [m — l) = m 2 — 2 m + 2 . 
2xịX 2 +3 2m+l 


Khi đó p = 


Xị T x 2 T 2(XịX 2 3r 1) T 2 


0 .. 1 2m + l , 1 2(2m + l) + ffí 2 +2 (m + 2) 

Suy ra p + -z= , 7 + 4- = —— 77 2 ’ -= 77 — - 2 > 0, Vm e R. 

2 OT 2 +2 2 2(m 2 +2) 2(m 2 +2) 

Suy ra P> — ^~, Vffĩ € R. Dấu " =" xảy ra khi và chỉ khi m = —2. Chọn B. 


Vấn đề 5. TÍNH CHAT NGHIỆM CỦA PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 


Câu 61. Nếu m^O và n ^ 0 là các nghiệm của phương trình X 2 + mx + n = 0 thì tổng 
m + n bằng: 


A. 


1 


B. -1. 


c. 


1 


D. 1. 


Lời giải. Theo hệ thức Viet, ta có 


m+n=—m 

n = — 2m 

m = 1 


(n^ 0)<í=> 


m.n = n 

m = \ 

n = —2 


- >m + n = — l. Chọn B. 

Câu 62. Giả sử các nghiệm của phương trình x 2 +px + q = 0 là lập phương các 
nghiệm của phương trình X 2 + mx + n= 0 . Mệnh đề nào sau đây đúng? 



















D. 


m 


p 


„ n J q 

Lời giải. Giả sử phương trình X 2 + px + q = 0 có hai nghiệm phân biệt x l , x 2 và 
phương trình X 2 + mx + n = 0 có hai nghiệm phân biệt x 3 , x 4 . 

\x 1 = xỊ 3 3 r 2 1 

Theo bài ra, ta có ị +> Xị + x 2 = *3 + xị = ( x 3 + x 4 ) (*3 + x 4 ) — 3*3*4 . (*) 

1*2 = *4 

* l +*2 = -/» 

Theo hệ thức Viet, ta có - x 3 +x A =—m, thay vào (*), ta được — p = —m[m 2 —3nỴ 

* 3*4 = n 

Vậy p = m(m 2 —3n} = m i —3mn. Chọn c. 

Câu 63. Cho hai phương trình X 2 — 2wv + 1 = 0 và X 2 ~2x + m = 0. Có hai giá trị của 
m để phương trình này có một nghiệm là nghịch đảo của một nghiệm của phương 
trình kia. Tính tổng s của hai giá trị m đó. 

A ,s = -ị. B. 5 = 1. c. s = -ị. D. s = ị. 

4 4 4 

Lời giải. Gọi x 0 là nghiệm của phương trình X 2 - 2mx + 1 = 0. Điều kiện: x 0 ^ 0. 

Suy ra — là nghiệm của phương trình X 2 —2x + m = 0. 

*0 

Khi đó, ta có hệ 


x 2 g- 

2mx 0 +1 = 0 

[- 

2 2 ^ 


-h m = 0 

1*0. 

*0 


xỏ —2mx 0 + 1 = 0. (l) 

mxị — 2x 0 +1 = 0. (2) 


m = 1 


+> m 


Lấy (l) —(2), ta được xị (1 — m) — 2x 0 (m — l) = 0 +> [m — l)í^ổ +2v 0 j = 0 
Với x 0 =—2 thay vào (l), ta được (— 2) 2 —2m.{— 2) + l = 0 

Vậy tổng tất cả giá trị của m cần tìm là m 1 +m 2 = 1 —-^ = —Chọn c. 

Câu 64. Cho hai phương trình X 2 - mx + 2 = 0 và X 2 +2% —m = 0 . Có bao nhiêu giá 
trị của m đế một nghiệm của phương trình này và một nghiệm của phương trình kia 
có tổng là 3 ? 

A. 0. B. 1. c. 2. D. 3. 

Lời giải. Gọi Xg là một nghiệm của phương trình X 2 —mx + 2 = 0. 

Suy ra 3 — ^0 là một nghiệm của phương trình X 2 + 2x — m = 0. 

x 2 g—mx 0+2 = 0 \xg — mx a +2 = 0. (l) 

Khi đó, ta có hệ 0 “ w 


VQ f/íAg 

..2 


(3 — Xgf+2(3 — Xg) — m = ũ 
Thay (2) vào (l), ta được x 2 g —ixị -8+) + 15)x 0 +2 = 0 <+> 
giá trị của m cần tìm. Chọn D. 


m = xị -Sxg +15. (2) 

7±3V5- J ^ chota 3 


Xg=2 


Xg=- 















Câu 65. Cho a, b, c, d là các sô" thực khác 0 . Biết c và d là hai nghiệm của phương 
trình X 2 + ax + b = 0 và a,b là hai nghiệm của phương trình X 2 + cx + d = 0. Tính giá 
trị của biểu thức s = a + b + c + d. 

-1 + V5 


A. S = -2. 


B. s = 0. 


c. s = - 


D. s = 2. 


Lời giải. Vì c, d là hai nghiệm của phương trình X 2 +ax + b = 0 suy ra c + d = -a. 
Vì a, b là hai nghiệm của phương trình X 2 +cx + d = 0 suy ra a + b = —c. 


Khi đó, ta có hệ 


c + d = —a 
a+b = —c 




a + c = —d 
a + c = —b 


•v=>- b = d. 


Lại có 


c 2 + ac + b = 0 
ữ V Cữ T d ~ 0 


' ~a 2 + b-d = 0 <=> a 2 =c 2 ■& 


a = c 
a = —c 


• Với a = —c thì từ c + d = —a - >d = 0 : mâu thuẫn giả thiết. 

• Với a = c thì từ c + d = —a ->íf = — 2c và từ a + b = ~c - ‘>b = —2c. 

c = O(loại) 


Ta có c 2 +ac + b = 0- 


>2c 2 -2c=0<=> 


c = l(thoả) 

Khi đó s = a + b + c + d = c — 2c + c — 2c = — 2c = — 2.1 = — 2. Chọn A. 


Vấn đề 6. PHƯƠNG TRÌNH QUY VE 
PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT, BẬC HAI 


Câu 66. Tập nghiệm s của phương trình 2x + 


3x 


A. s = 


1;|Ị. B. 5 = {l}. 


c. s = 


x—1 x—1 

'21 

2 


là: 


D. s = M\{l}. 


Lời giải. Điều kiện X Ỷ 1 • 
Khi đó phương trình 2x + 


3 _ 3* -__3(*-l) 3 

-- = ——- o 2x = ———^ X = — thóa điêu kiện 

x—l x—1 x—1 2 


>s = 


JỊ. Chọn c. 


X —5x 


là: 


Câu 67. Tập nghiệm của phương trình - = — - 

y X — 2 \!x — 2 

A. s = {1;4}. B. 5 = {1}. c. s = 0 . 

Lời giải. Điều kiện X > 2. 

Khi đó phương trình x , = = — 7 X 2 — 5v + 4 = 0<tt> 


4x — 2 y]x — 2 


D. 5 = {4}. 

X = l(loại) 

X = 4 


>s = {4}. Chọn D. 


2x —lOx 

Câu 68. Phương trình i— 

X —5x 


A. 0. 


B. 1. 


= X — 3 có bao nhiêu nghiệm? 

c. 2. D. 3. 

































Lời giải. 


2x —lOx 

X 2 ~5x 


X 2 — 5x ^ 0 

= X — 3 ■& - 2x(x— 5) _ 44 > 

; ' =x-3 

:[x — 5) 


Câu 69. Gọi x 0 là nghiệm của phương trình 1 —- 


X 2 — 5x Ỷ 0 
2 = x — 3 

2 10 


5 = 0 . Chọn A. 


50 


x — 2 x + 3 (2 — x)(x + 3) 

nào sau đây đúng? 

A. Xq g (—5;—3). B. Xq g ị — 3j —1|. c. Xq g ( — lj4). 

X ^ 2 
X ^ —3 


. Mệnh đê 

D. x ữ G [4;+oo). 


Lời giải. Điều kiện: 


Phương trình tương đương 1 — ——— 

2 — X 


10 

X 3 


50 

(2 — *)(* + 3) 


44 - (2 — x) [x + 3) — 2 (x + 3) = 10 (2 — x) — 50 4 => * 2 — Ix — 30 = 0 44 - 


= 10 (thỏa) 

v ; ChọnD. 

X = —3(loại) 

































T 2mx-\ _ 

Lời giai. ——— - = 3 4T- 
x + l 


1^-1 
(2m — 3)* = 4 


nghiemduynhat 


2m — 3Ỷ 0 
4 


* = ■ 


2m — 3 


7^-1 


<í=> 


,3 
mA — 

2 

, l' 

m Ỷ — — 
2 


Chọn D. 

Câu 74. Gọi 5 là tập hợp các giá trị nguyên của tham sô' m thuộc đoạn [—3;5] để 
——— — ——— có nghiệm. Tổng các phần tử trong tập 5 bằng: 


phương trình 

A. -1. 


x+l x—1 

B. 8. 


c. 9. 


D. 10. 


T .•». x-m x — 2 

Lơi giai. -—— = -—- TT- 

x + l x — 1 


X zb 1 ,, 

/ co nghiêm 

mx = m + 2 


m^O 

2 

X = l + — Ỷ±l 
m 


mỶ 0 

m^— 1 


Vì meZ, me[-3;5] nên m £ 5 = {—3;—2;1;2;3;4;5}. Chọn D. 

Câu 75. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô" m thuộc đoạn [l;20] để phương 


trình 


x + l 


m 


x — 2 A — x 2 

A. 4. 


_x + 3 
X T 2 
B. 18. 


có nghiệm. 


Lời giải. 


x + l 


m 


x + 3 


-<í=> 


c. 19. 

X ^ ±2 ,. 

/ CO nghiêm 

2x = —m — 8 


D. 20. 


m 


x—2 A — x x+2 
Suy ra có tất cả 18 sô" nguyên m thỏa yêu cầu. Chọn B. 

Câu 76. Tập nghiệm 5 của phương trình \3x- 2| = 3 — 2x là: 

A. 5 = {— 1; 1}. B. 5 = {-l}. c. 5 = {l}. 

3 — 2x > 0 
\3x-2\ 2 =(3-2xf 


X = -7- — 4 V ±2 
2 


12 
m Ỷ 4 


D. 5 = {0}. 


Lời giải. Phương trình <=7 




x<ị 

2 




x <ị .. 

2 <*x = ±\ -► £ = {—l;l}. ChọnA. 

5x 2 = 5 


9x 2 - Ì2x + 4 = Ax 2 - Ì2x + 9 
Câu 77. Phương trình \2x — A\~2x + A = ữ có bao nhiêu nghiệm? 

c. 2. D. Vô sô". 

2x — 4 > 0 
2* — 4 = 2* — 4 

Do đó, phương trình có vô sô" nghiệm. Chọn D. 

Câu 78. Tập nghiệm 5 của phương trình \2x — 1| = X — 3 là: 

4 


A. 0. B. 1. 

Lời giải. Phương trình -TT- \2x — A\ = 2x — 4 <Í=T 


•ÍT- X > 2. 


A. s = 


B. 5 = 0. 


c. 5 = 


- 4 - 


D. 5 = {-2}. 


Lời giải. Phương trình <=7- 


>5 = 0. Chọn B. 


X — 3 > 0 
(2x — l) 2 =(x — 3) 2 


<TT> 


X >3 
3x 2 +2x — 8 = 0 


4T- 


x>3 


X = V -TT- X Ễ 0 

3 

X = —2 


Câu 79. Tổng các nghiệm của phương trình \x 2 + 5x + 4 = X + 4 bằng: 






































A. -12. B. -6. 

c. 6. 

D. 12. 

Lời giải. Phương trình +> 

x + 4 > 0 

/9 , \2 

= (.x + 4) 2 

x>—4 

/9 \ 2 / \ 9 

ịx + 5* + 4j 

(* 2 +5* + 4) -(x + 4) =0 



aí > — 4 

X >—4 

* > — 4 

+>• 


x~ + 6.X + 8 = 0 +7* ■ 

* = —2,x = — 4+> 


[x 2 + 6* + 8j[* 2 + 4*j = 0 

* 2 +4* = 0 

X = 0,x = -4 


X = 0 

X = —2 
X = — 4 


•0 + (—2) + (—4) = —6. Chọn B. 


Câu 80. Gọi x lt x 2 (x x <x 2 ) là hai nghiệm của phương trình ịx 2 — 4x — 5| = 4.x —17 . 
Tính giá trị biểu thức p = X 2 +x 2 . 

A. p = 16. B. p = 58. c.p = 28. D. p = 22. 



4*-17>0 

Lời giải. Phương trình +> 

1 9 |2 , x 2 

x 2 -4*-5 = (4 jc —17) 


-«• 


.17 

x> — 

4 


<+> 


(x 2 -4x~5) 2 = (4x-17) 2 


. 17 

X > — 

4 




.17 

x> — 

4 

* 2 — 8x + 12 = 0 
* 2 -22 = 0 


<+> 


.17 
x> — 

4 

x = 2w X = 6 
X = ±722 


(jc 2 — 8jc + 12)(jc 2 —22) = 0 

->P = (722) 2 +6 = 28. Chọn c. 


X = 6 
X =' 


Câu 81. Tập nghiệm s của phương trình \x — 2| = |3* — 5| là: 


A. s = 


3.7 
2 ’ 4 


B. 5 = 


3.7 
2 ’ 4 


c. 5 = 


7. 3 
4’ 2 


D. 5 = 

4 2 


Lời giải. Phương trình +> U —2| 2 = |3 jc — 5| 2 X 2 -4x + 4 = 9x 2 -30jc + 25 


<+> 8x 2 — 26*+ 21 = 0 <+> 


3 

X = — 
2 

7 

* = — 

4 


>5 = 


ị;H. Chọn A. 
2 4 1 


Câu 82. Tổng các nghiệm của phương trình ịx + 2\ = 2 \x — 2| bằng: 


A. ị. 
2 


B. ị. 

3 


c. 6. 


D. 


20 


Lời giải. Phương trình <+> (* + 2) 2 =4[x — 2) 2 +> 3x 2 -20x + 12 = 0. 

Do đó, tổng các nghiệm của phương trình bằng — — = . Chọn D. 

a 3 

Câu 83. Phương trình Í2x +1| = \x 2 — 3* — 4 có bao nhiêu nghiệm? 


A. 0. 


B. 1. 


C.2. 


D. 4. 


Lời giải. Phương trình +> 


2^ + 1 = j; 2 — 3 j; —4 
2x + l = — Ịx 2 — 3x —4j 


<+> 


X -5x-5=0 
X 2 —X — 3 = 0 




* = - 


* = - 


5 + 745 
2 

1 + 7Ĩ3 


Chọn D. 
































Câu 84. Phương trình |2x — 4| + \x — 1| = 0 có bao nhiêu nghiệm ? 

A. 0. B. 1 . c. 2. D. Vô số. 

|2x-4|>0 


Lời giải. Ta có 


|x —1| > 0 

Dấu " =" xảy ra khi và chỉ khi 


\2x — 4| + |x —1| > 0. 


\2x-4\ = 0 
|x-l| = 0 


<í=> 


X = 2 
X = 1 


«^Ễ0. 


Vậy phương trình đã cho vô nghiệm. Chọn A. 


Câu 85. Tổng các nghiệm của phương trình \2x — 5 + |2x 2 - 7x + 5 = 0 bằng: 

A. 6. 

B. -. 

2 

c. 1. 

2 

D. 1. 

2 

Lời giải. Ta có 

|2*-5|>0 

' . ->12* 5|+2* 2 

2* 2 — 7* + 5 >0 1 1 1 

-7*+ 5 > 0. 

Dấu " =" xảy ra khi và chỉ khi 

2* — 5 = 0 

2* 2 -7* + 5 = 0 

5 

* = — 

^ <^ * = — . Chon B. 

, 5 2 

* = 1V* = — 

2 





Câu 86. Phương trình (x + l) 2 — 3|x + l| + 2 = 0 có bao nhiêu nghiệm? 


A. 0. B. 1. c. 2. D. 4. 

Lời giải. Đặt t = \x +1|, t > 0 . 

Phương trình trở thành í 2 — 3í + 2 = 0<í=>í = l hoặc t = 2 . 

•Với t= 1 ta có |x + l| = l<í=>x + l = ±l<^x = -2 hoặc x = 0. 

•Với t = 2 ta có |x + l| = 2 <^> x + l = ±2 <í=> X = -3 hoặc x = l. 

Vậy phương trình có bốn nghiệm là X = —3, X = —2, X = 0, X = 1. Chọn D. 
Câu 87. Tổng các nghiệm của phương trình 4* (x - 1) = ị2x —1| +1 bằng: 

A. 0. B. 1. c. 2. D. -2. 


Lời giải. Phương trình tương đương với 4x 2 —4x — ị2x — 1| — 1 = 0 . 
Đặt t = \2x — 1| , t > 0. Suy ra í 2 = 4x 2 — 4x + 1 =>■ 4x 2 - 4x = t 2 - 1. 


Phương trình trở thành í 2 — 1 — t — 1 = 04^>Í 2 — t — 2 = 0<t» 


(loại) 

(thỏa) 


Với í = 2 , ta có \2x - 1| = 2 <í=> 


= 2<^> 

2* —1 = 2 

x = — 

2 

3 

—>- + 

1 


2x-l = -2 

1 

*= — 

2 

2 

2 


= 1. Chọn B. 


Câu 88. Với giá trị nào của a thì phương trình 31*1+ 2 ax = — 1 có nghiệm duy nhất? 


A. a>-~. 
2 


„ -3 

B. a < — 
2 


^ 3 A _-3 

2 2 


-3 3 

D. fl<-fv«>4. 
2 2 


Lời giải. Dễ thấy, * = 0 không là nghiệm của phương trình đã cho. 

• Xét * e (—oo;0): 

Phương trình trở thành —3x + 2ax = —!<*=> (2 a — 3)x = — 1 (l) 















Phương trình (l) có nghiệm duy nhất khi 2a — 3 ^ 0 a ^ ^. Khi đó, nghiệm của 

-1 _1 3 

phương trình là X — -——- . Mà X < 0 => -——- <ũ^2a-3>ữ^a>--. 

2a — 3 2a-3 2 

• Xét X Ễ (0;+oo): 

Phương trình trở thành 3x + 2ax = — 1 (2 a + 3)x = — 1 (2) 

3 

Phương trình (2) có nghiệm duy nhất khi 2a + 3 ^ 0 44- a 5^ — X . Khi đó, nghiệm của 

— 1 _1 3 

phương trình là X = -——- . Mà X > 0 => -——- >0tì-2fl + 3<0»a<-7. 

2a + 3 2a + 3 2 


Chọn D. 

Câu 89. Tìm giá trị thực của tham sô" m để phương trình |x| + l = X 2 +m có nghiệm 
duy nhất. 


A. m = 0. B. m = \. c. m = ~ 1. D. Không có m. 

Lời giải. Phương trình <í=> |x| 2 — |x| + (ffí — l) = 0 

Đặt t = |x|, t > 0 , phương trình trở thành t 2 —t + m —1 = 0 (*) 

Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (*) có nghiệm duy nhất t = 0 . 

Với t = 0 là nghiệm của phương trình (*)=>0 2 — ữ + m — l = 0<t»m = l. 

Thử lại, thay m = 1 vào phương trình (*), thấy phương trình có 2 nghiệm t = 0 và 
t = 1: Không thỏa mãn. Chọn D. 

Câu 90. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô" m thuộc đoạn [-5;5] để phương 
trình I mx + 2x —1| = ịx — 1| có đúng hai nghiệm phân biệt? 


A. 8. 

B. 9. 

c. 10 . 

D. 11. 


Lời giải. Ta có 

\mx + 2x — 1 = |x — 1 

mx + 2x — 1 = X — 1 
mx + 2x — 1 = — (x — 1J 

(m + l)x = 0 
(m + 3)x =2 

(1) 

(2) 


Xét (l), ta có: 

• m = —l thì phương trình nghiệm đúng với mọi lẼl. 

• m — 1 thì phương trình có nghiệm X = 0 . 

Xét (2), ta có: 

• m = — 3 thì phương trình vô nghiệm. 

2 

• m 5^ — 3 thì phương trình có nghiệm X = — . 

m + 3 

2 „ . 2 
Vì —^ 0, Vm ^ —3 nên phương trình có hai nghiệm phân biệt là X = 0 , x= —- 
m+3 m+3 

khi và m^—3. 

Mà ffí€[—5;5] và meZ - +7M € {— 5;—4;—2;0;1;2;3;4;5} —> có 9 giá trị m. Chọn B. 

Câu 91. Tập nghiệm s của phương trình V2x —3 = X — 3 là: 

A. s = {6;2}. B. 5 = {2}. c. 5 = {6}. D.5 = 0 . 













Lời giải. V 2x-3 = x — 3<=> 


x>3 

2x — 3 = X 2 — 6x + 9 


<+> 


x>3 

X = 2 <=> X = 6. Chọn c. 
x = 6 


Cách 2: thử đáp án. 

Thay X = 2 vào phương trình ta được V2.2 — 3 = 2 — 3 (sai). 
Thay X = 6 vào phương trình ta được ^2.6-3 = 6 — 3 (đúng). 
Vậy X = 6 là nghiệm của phương trình. 

Câu 92. Tập nghiệm s của phương trình yjx 2 —4=x — 2 là: 

A. s = {0; 2}. B. 5 = {2}. c. 5 = {0}. 


D. 5 = 0. 


_ 

X > 2 

X > 2 

Lời giải, ý* 2 — 4 = * — 2 <+> 

9 9 +M 

•+> X = 2. Chon B. 


JT — 4 = jr — 4* + 4 

= 2 


Cách 2: thử đáp án. 

Thay X = 0 vào phương trình ta được vo 2 -4 = 0 — 2 (sai). 

Thay X = 2 vào phương trình ta được V 2 2 —4 =2 — 2 (đúng). 

Vậy * = 2 là nghiệm của phương trình. 

Câu 93. Tổng các nghiệm của phương trình [x-2)^2x + 7 = X 2 — 4 bằng: 

A. 0. B. 1. c. 2. D. 3. 

Lời giải. Điều kiện xác định của phương trình 2x + 7>0+>*> — -V 
Ta có (* — 2)^2x + 7 = * 2 — 4 44- [x — 2)^2x + 7 = (x — 2)(* + 2) 

(*-2)[V2Ĩ+7 -(* + 2)] = 0 

x = 2 

-J2x + 7 — X + 2 (1) 

,- \x > —2 

Giải phương trình ( 1 ): v2x + 7 = * + 2 +> 


+> (jf- 

* — 2 = 0 




yj2x + 7 — (x + 2 ) = 0 




-«• 


x>—2 
X 2 +2x — 3 = 0 


2.X + 7 — + 2) 

.*■ > —2 

.* = 1 x = l. 

L X = —3 

Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm x = \,x = 2 nên tổng hai nghiệm của phương 
trình là 1 + 2 = 3. Chọn D. 

Câu 94. Phương trình - ===== — = \Ịx — 2 có tất cả bao nhiêu nghiệm? 

sx — 2 

A. 1. B. 2. c. 3. D. 5. 

Lời giải. Điều kiện xác định của phương trình * — 2 > 0 <+>.*> 2. 

Từ phương trình đã cho ta được 


' — 4x — 2 = x — 2<&x 2 — 5 x = 04ì 


X = 0 

X = 5 


So với điều kiện X > 2 thì X = 5 là nghiệm duy nhất của phương trình. Chọn A. 
Câu 95. Phương trình \l2 — x + 


\ỉ 2 — X + 3 


= 2 có tất cả bao nhiêu nghiệm? 


































A. 0. B. 1. c. 2. D. 3. 

Lời giải. Điều kiện xác định của phương trình 2 — X >0 -&X <2. 

Từ phương trình đã cho ta được 

•Ịĩ — X iý\j2 — X + 3j + 4 = 2 iỹ\Ỉ2 — X + 3j 




y]2 — x = 


X +> 


x>0 
2 — x = x 2 




x>0 
X X — 2 = 0 




x>0 

X = 1 X = 1. 
X = —2 


So với điều kiện X <2 thì V = 1 là nghiệm duy nhất của phương trình. Chọn B. 

Câu 96. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham sô" m để phương trình 


X — 1 


+ - 


2x 2 
x — 1 


+ m = 0 có đúng bốn nghiệm? 


A. 0. 


Lời giải. Đặt 


B. 1. 


- = í <+> 


x — 1 

Với mỗi t thỏa A, > 0 •o- 


X 2 — tx + t = 0 (*) 
t < 0 


C.2. 

l-í + í^o 

A = í 2 -4í' 


D. Vô số. 


í > 4 


thì (*) có hai nghiệm V phân biệt. 


Mặt khác phương trình đã cho trở thành: 

t 2 + 2f + m = 0 (í +1) 2 =l — m^ 


m<\ 

t = -\-4\-m <0 (**). 

t = — 1 + Vl — m 

Phương trình đã cho có đúng 4 nghiệm khi và chỉ khi (**) có hai nghiệm t phân biệt 



m < 1 

m< 1 

thỏa điều kiện A t > 0 hay 

— l + Vl — ffí < 0 ++ 

1 — m < 1 +> 


— 1 + yỊl — m >4 

1 — m > 25 


0 < m < 1 
m < —24 


. Chọn D. 


Câu 97. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình 


x 2 + 


1 ì 


X 2 ) 


— 2 m 

A. m G 
c. m e 


x + - 

3 3 

4 ’ 4, 


lì 


+ 1 = 0 có nghiệm. 


B. m € 


3. , 
;+00 

4 


—oo;—- 

4 


Lời giải. Đặt x + - = t- 


D. m e 

3 


3 

—oc;— —■ 

u 

— ;+00 


4 


4 J 


\t >2 


x 2 +\ = t 2 -2 

X 


Khi đó phương trình đã cho trở thành /(í) = í 2 — 2mt —1 = 0 (*) (Phương trình này 
luôn có hai nghiệm phân biệt tị < 0 < t 2 do ac < 0 ). Do đó PT đã cho có nghiệm khi 












































và chỉ khi (*) có ít nhất một nghiệm t thỏa |fI > 2 , hay ít nhất một trong hai sô" 2; — 2 


phải nằm giữa hai nghiệm ty , t 2 ; hay 


/(2)<0 

/( 2 ) < 0 


-«• 


3 — Am < 0 
3+4 m <0 


<+> 


.3 

m > — 

4 

. 3 
m < —- 

4 


. Chọn D. 


Câu 98. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình 


X 2 +~Y~4 

X 


X-- 


X 


A. m < — 8 . 


+ m —1 = 0 có đúng hai nghiệm lớn hơn 1. 

B. — 8<m<l. c. ồ<m<\. D. m<— 8. 

\g[x)= X 2 -tx- 2 = 0 (*) 


Lời giải. Đặt X — — = t => 


2.4 2 A 

X 2 +-Y = r +4. 


Phương trình (*) có ac < 0 nên có hai nghiệm phân biệt trái dấu với mọi t £ R. Do đó 
(*) nếu có nghiệm lớn hơn 1 thì có duy nhất một nghiệm như thế 

Xy <l< x 2 +>g(l)<0+>—í — 1<0<+Í>—1. 

Mặt khác phương trình đã cho trở thành / (í) = t 2 — At + m + 3 = 0 (* *). Phương trình 
đã cho có đúng hai nghiệm Xy, x 2 lớn hơn 1 khi và chỉ khi (**) có hai nghiệm phân 

A ; = 4 — m — 3>0 

biệt ty , t 2 lớn hơn — 1, hay - [ty + 1)(f 2 + 1) = tyt 2 + [ty +1 2 ) +1 > 0 <+> m K . Chọn B. 

m > —8 

ty + 1 2 = 4 > —2 

Câu 99. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để phương trình 
[x 2 + 2x + 4 j 2 - 2»2 [x 2 + 2x + 4 ) + Am -1 = 0 có đúng hai nghiệm. 

A. me(3; 4 ). B. m€ (-oo;2-V3)u(2 +V3;+oo). 

c. m Ễ (4;+c»)uỊ2 + V 3 j-. D. íííẽM. 

Lời giải. Ta có [x 2 +2v + 4| -2m[x 2 +2v + 4) + 4ffí-l = 0. ( 1 ) 

Đặt t = X + 2x + 4 =+ X + 2^ + 4 — t — 0. ^2^ 


Phương trình ( 1 ) trở thành = í 2 — 2mí + 4m — 1 = 0. ( 3 ) 

Phương trình ( 2 ) có nghiệm khi A' 2) = t — 3>0+>í>3. Khi í = 3 thì phương trình 
( 2 ) có nghiệm kép X = —l. 

Phương trình ( 1 ) có đúng hai nghiệm khi: 

• THI: Phương trình ( 3 ) có nghiệm kép lớn hơn 3 . 

Phương trình ( 3 ) có nghiệm kép khi A ( 3 j =m 2 — 4 m + l = 0<+>m = 2±V3. 

Với m = 2 —V 3 - * Phương trình ( 3 ) có nghiệm t = 2 — V 3 < 3 : Không thỏa mãn. 

Với m = 2 + yj3 -> Phương trình ( 3 ) có nghiệm t = 2 + V 3 > 3 : Thỏa mãn. 

• TH2: Phương trình ( 3 ) có 2 nghiệm ty,t 2 thỏa mãn ty < 3 < t 2 












A ' = m 2 — 4772 +1 > 0 
, , „ +> 
g(3) = — 2772 + 8 < 0 


772 < 2 —\/3 

772 > 2 + S^ m>A - 
772 > 4 


Hợp hai trường hợp ta được 772 Ễ (4;+oo)u|2 + V3| . Chọn c. 

Câu 100. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô" m để 
X 2 + 2 mx + 2 772 \x + m\ + m 2 + 3 — 2772 = 0 có nghiệm. 


A. 772 e (oo;—3]u[l;+oo). 
c. 772 Ễ [l;+oo). 


B. me (oo;—3]u 



D. m e 


3. , 

—;+00 


phương trình 


Lời giải. Ta có X 2 +2mx + 2m\x + m\ + m 2 +3 — 2 m = 0 +> ịịx + m\ + mỴ = m 2 +2m — 3 


ffĩ 2 +2ffí —3 > 0 




\x + m\ = —sỊm 2 +2m — 3 —m (l). 
\x + m\ = \Ịm 2 +2m — 3 — m (2) 


Ta có m 2 + 2m — 3 > 0 +> 


m < — 3 

772 + 1 


• Nếu 722 < —3, thì Vm 2 +2m — 3 — 772 > 0, suy ra (2) có nghiệm, do đó phương trình đã 
cho có nghiệm. 

• Nếu 772 > 1 thì (1) vô nghiệm, do đó phương trình đã cho có nghiệm khi và và chỉ 


khi (2) có nghiệm +> \Ịm 2 +2772 — 3 — 772 > 0 <+> 772 2 + 2 t ?2 — 3 > 772 2 <+> 722 > ■ 


Vậy 772 e (cxd;— 3] LJ 


3. , 

í ;+0 ° 


Chọn B. 


















o Bài 03_ 

PHƯƠNG TRÌNH VÀ HỆ PHƯƠNG TRÌNH 
BẬC NHẤT NHIỀU Ẩn 


I - ÔN TẬP VỂ PHƯƠNG TRÌNH VÀ HỆ HAI PHƯƠNG TRÌNH 

BẬC NHẤT HAI Ẩn 

1. Phương trình bậc nhất hai ẩn 

Phương trình bậc nhất hai ẩn x,y có dạng tổng quát là 

ax + by = c (l) 

trong đó a, b, c là các hệ số, với điều kiện a và b không đồng thòi bằng 0. 

CHÚ Ý 

a) Khi a = b = 0 ta có phương trình Ox + 0 y = c. Nếu c ^ 0 thì phương trình này vô 
nghiệm, còn nếu c = 0 thì mọi cặp sô" (* 0 ;y 0 ) đều là nghiệm. 

b) Khi b ^ 0, phương trình ax + by = c trở thành 

y = - a rx+ c - (2) 

b b w 

Cặp sô" (x 0 ;y 0 ) là một nghiệm của phương trình (l) khi và chỉ khi điểm M(x 0 ;y 0 ) 
thuộc đường thẳng (2). 

Tổng quát, người ta chứng minh được rằng phương trình bậc nhất hai ẩn luôn luôn có 
vô sô" nghiệm. Biểu diễn hình học tập nghiệm của phương trình của phương trình (l) 

là một đường thẳng trong mặt phẳng tọa độ Oxy. 


2. Hệ hai phương trình bậc nhất hai ẩn 

Hệ phương trình bậc nhất hai ẩn có dạng tổng quát là 

a 1 x + b 1 y = c 1 
ãryX + b 2 y = c 2 

Trong đó X, y là hai ẩn; các chữ sô" còn lại là hệ sô". 

Nếu cặp sô" (x 0 ',y 0 ) đồng thời là nghiệm của cả hai phương trình của hệ thì (v 0 ;y 0 ) 
được gọi là một nghiệm của hệ phương trình (3). 

Giải hệ phương trình (3) là tìm tập nghiệm của nó. 

II - HỆ BA PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT ba Ẩn 

Phương trình bậc nhất ba ẩn có dạng tổng quát là 

ax + by + cz = d, 

trong đó X, y, z là ba ẩn; a, b, c, d là các hệ sô" và a, b, c không đồng thời bằng 0. 

Hệ phương trình bậc nhất ba ẩn có dạng tổng quát là 

a ỉ x + b i y + c l z = dị 
a 2 x + b 2 y + c 2 z = d 2 
a 3 x + b 3 y + C 3 Z = d 3 

Trong đó X, y, z là ba ẩn; các chữ còn lại là các hệ sô". 


( 4 ) 



Mỗi bộ ba số ( x 0 ;y 0 ;z 0 ) nghiệm đúng của ba phương trình của hệ được gọi là một 
nghiệm của hệ phương trình (4). 




Câu 1. Nghiệm của hệ phương trình 


x + y + z = ll 
2x — y + z = 5 là: 

3x + 2y + z = 24 

A. (x;y;z) = ( 5;3;3). B. (x-y-,z) = ( 4;5;2). 

c. (x;y;z) = ( 2;4;5). D. (*; y;z) = (3;5;3). 

Lời giải. Từ phương trình x + y + z = 11 suy ra z = 11 — X — y. Thay vào hai phương 

2x —y + ll — x — y = 5 


trình còn lại ta được hệ phương trình, ta được 


3x +2y + 11 — X— y = 24 




x-2y = -6 
2x + y = 13 




X = 4 
y = 5 


Từ đó ta được z = 11 — 4 — 5 = 2. 


Vậy hệ phương trình có nghiệm (x;y;z) = (4; 5; 2). Chọn B. 

Cách 2. Bằng cách sử dụng MTCT ta được (x;y;z) = (4;5;2) là nghiệm của hệ phương 
trình. 


A. 





x + 2 y = 

1 


Nghiệm của 

hệ phương trình 

y + 2z = 

2 là: 





z + 2x = 

3 


X = 0 


x = l 


X = 1 


y = l- 

B. 

y = l. 

c. 

y = l. 

D. 

z = \ 


z = 0 


2 = 1 



X = 1 
y = 0. 
2 = 1 


Lời giải. Từ phương trình z + 2x = 3 suy ra z = 3 — 2x. Thay vào hai phương trình 

r~_L T- — 1 í.. I o.. 1 í.. 1 


còn lại ta được hệ phương trình, ta được 


X + 2y = 1 
y + 2(3 —2v) = 2 




x + 2y = 1 
—4 x+y = —4 




X = 1 

y = 0 ' 


Từ đó ta được 2 = 3 — 2.1 = 1. 

Vậy hệ phương trình có nghiệm (x\y\z) = (l;0;l). Chọn D. 

Cách 2. Bằng cách sử dụng MTCT ta được ( x\y,z ) = (l;0;l) là nghiệm của hệ phương 
trình. 

Câu 3. Bộ (x;y;z) = (2; — 1;l) là nghiệm của hệ phương trình nào sau đây ? 


x + 3y — 2z = — 3 
A. 2 X — y + z = 6 
5x — 2y — 3z — 9 
3x — y — 2 = 1 
c. X + y + z — 2 . 

X — y — 2 = 0 


B. 


D. 


2x — y — 2 = 1 
2x + 6y — 4z = —6. 
x + 2y = 5 
x + y + 2 = —2 
2x — y + 2 = 6 . 

10x — 4 y — z = 2 




















Lời giải. Bằng cách sử dụng MTCT ta được (x;y;z) = (2; — l;l) là nghiệm của hệ 
x + 3y —2z = —3 

phương trình 2x — y + z = 6 . Chọn A. 

5x — 2y — 3z = 9 

Câu 4. Bộ ( x;y;z ) = (1;0; 1) là nghiệm của hệ phương trình nào sau đây ? 


x + 7y — z = — 2 
— 5x + y + z = 1. 
X — y + 2z = 0 
x + 2 y + z = —2 

X—y+z =4 

—x — 4y — z = 5 


2x + 3y + 6z —10 = 0 

A. - x + y + z = -5 . B. 

y + 4z = —17 
2x —y —z = 1 

c. -x+y + z = 2 . D. 

—x + y—z = —2 

Lời giải. Bằng cách sử dụng MTCT ta được ( x;y;z ) = (l;0;l) là nghiệm của hệ phương 
2x — y — z = \ 

trình - x + y + z = 2 . Chọn c. 

~x + y-z = - 2 

3x + y — 3z = l 

Câu 5. Gọi ( x 0 ;y o ;z 0 ) là nghiệm của hệ phương trình x-y + 2z = 2 . Tính giá trị 

—x + 2y + 2z=3 

của biểu thức p = xị + yị + zị. 

A. p = l. B. p = 2. c.p = 3. D. B = 14. 

3x + y — 3z = \ (l) 

Lời giải. Ta có X — y + 2z = 2 (2). 

—x + 2y + 2z = 3 (3) 

Phương trình (2) o X = y — 2z + 2 . Thay vào (l), ta được 

3(y-2z + 2) + y-3z = l^4y-9z = -5. (*) 

Phương trình (3) <í=> X = 2y + 2z - 3 . Thay vào (l), ta được 

3(2y + 2z-3) + y-3z = l<^7y + 3z = 10. (**) 


Từ (*) và (**), ta có 


4y — 9z = —5 
7y + 3z = 10 


-«• 


y = i 

z =1 


. Suy ra X = 1. 


Vậy hệ phương trình có nghiệm (x;y;z) = (l;l;l)- >p = l 2 +1 2 +1 2 = 3. Chọn c. 

x + y + z=\l 

Câu 6. Gọi ( x 0 ;y a ;z 0 ) là nghiệm của hệ phương trình 2x — y + z = 5 . Tính giá trị 

3x + 2y + z = 24 

của biếu thức p = x 0 y 0 z 0 . 

A. P = -40. B. p = 40. c. p = 1200. D. p = -1200. 

x + y + z = ll (l) 

Lời giải. Ta có 2x — y + z = 5 (2). 

3x + 2y + z = 24 (3) 

Phương trình (3)4=>z = 24 — 3x — 2y . Thay vào (l) và (2) ta được hệ phương trình 















* + y + 24 — 3* — 2y = ll 
2x — y + 24 — 3x — 2y = 5 


<ỉ=> 


-2* — y = —13 


<ỉ=> 


X = 4 
7 = 5 


. Suy ra 2 = 24 — 3.4 — 2.5 = 2 . 


x — 3 y= —19 

Vậy hệ phương trình có nghiệm (x;y;z) = (4;5;2)->p = 4.5.2 = 40. Chọn B. 

2x + 3y + 4 = 0 

Câu 7. Tìm giá trị thực của tham sô" m để hệ phương trình 


3x + y — 1 = 0 có duy 

2 mx + 5y — m = 0 


nhất một nghiệm. 

. 1 10 

A. m = —. 


B. m = 10. 


Lời giải. Từ hệ phương trình đã cho ta suy ra 

Hệ phương trình 


c. m = — 10 . 

2x + 3y + 4 = 0 


D. m = ——. 

3 




X = 1 
y = -2' 


[3* + y — 1 = 0 

2* + 3y + 4 = 0 

3x + y —1 = 0 có nghiệm duy nhất khi (l;—2) là nghiệm của 

2 mx + 5y — m = 0 

phương trình 2»n: + 5y — = 0 tức là 2m.l + 5.(—2) — m = 0 = 10. Chọn B. 

mx + y = \ 

Câu 8. Tìm giá trị thực của tham sô" m đế hệ phương trình my + z = 1 vô nghiệm. 

x + mz = \ 

A. m = —1. B. m = 0. c. m = \. D. m = l. 

Lời giải. Từ hệ phương trình đã cho suy ra z = l — my. Thay vào hai phương trình 


còn lại, ta được 


mx + y = 1 
X + m(l — my) = 1 


<í=> 




y = 1 — mx 




x — m 2 (l — mx) = \ — m 

Hệ phương trình đã cho vô nghiệm khi 


mx + y = 1 
x — m 2 y = 1 — m 
y = \ — mx 

(ỉ + m 3 ^jx = m 2 —m + l 
l + m 3 =0 


m 1 —m + 1^0 




m 


= -l 


m 2 — m +1 ^ 0 


o m = — 1. 


Chọn A. 

Cách 2. Thử trực tiếp 

Thay m = — 1 vào hệ phương trình ta được hệ phương trình 


-x + y = 1 
-y+z=l. 

JC —2 = 1 


Sử dụng MTCT ta thấy hệ vô nghiệm. 

Câu 9. Một đoàn xe tải chở 290 tấn xi măng cho một công trình xây đập thủy điện. 
Đoàn xe có 57 chiếc gồm ba loại, xe chở 3 tấn, xe chở 5 tấn và xe chở 7,5 tấn. Nếu 
dùng tất cả xe 7,5 tấn chở ba chuyến thì được sô" xi măng bằng tổng sô" xi măng do xe 
5 tấn chở ba chuyến và xe 3 tấn chở hai chuyến. Hỏi sô" xe mỗi loại ? 

A. 18 xe chở 3 tấn, 19 xe chở 5 tấn và 20 xe chở 7,5 tấn. 

B. 20 xe chở 3 tấn, 19 xe chở 5 tấn và 18 xe chở 7,5 tấn. 

c. 19 xe chở 3 tấn, 20 xe chở 5 tấn và 18 xe chở 7,5 tấn. 

D. 20 xe chở 3 tấn, 18 xe chở 5 tấn và 19 xe chở 7,5 tấn. 















Lời giải. Gọi X là số xe tải chở 3 tấn, y là sô" xe tải chở 5 tấn và 2 là sô" xe tải chở 


7,5 tấn. 

Điều kiện: X, y, 2 nguyên dương. 


Theo giả thiết của bài toán ta có 


x + y + z = 57 
3x + 5y + 7, 5z = 290. 
22,52 = óv + 15 y 


Giải hệ ta được X = 20, y = 19, z = 18. Chọn B. 

Câu 10. Có ba lớp học sinh 10A, 105, 10C gồm 128 em cùng tham gia lao động trồng 
cây. Mỗi em lớp 10 A trồng được 3 cây bạch đàn và 4 cây bàng. Mỗi em lớp 105 
trồng được 2 cây bạch đàn và 5 cây bàng. Mỗi em lớp 10C trồng được 6 cây bạch 
đàn. Cả ba lớp trồng được là 476 cây bạch đàn và 375 cây bàng. Hỏi mỗi lớp có bao 
nhiêu học sinh ? 

A. 10 A có 40 em, lớp 105 có 43 em, lớp 10C có 45 em. 

B. 10 A có 45 em, lớp 105 có 43 em, lớp 10C có 40 em. 

c. 10 A có 45 em, lớp 105 có 40 em, lớp 10C có 43 em. 

D. 10 A có 43 em, lớp 105 có 40 em, lớp 10C có 45 em. 

Lời giải. Gọi sô" học sinh của lớp 10 A, 105, 10C lần lượt là X, y, 2 . 

Điều kiện: X, y, 2 nguyên dương. 


Theo đề bài, ta lập được hệ phương trình 


x + y + z = 128 
3x + 2y + 6z = 476. 
4x + 5y = 375 


Giải hệ ta được X = 40, y = 43, 2 = 45. Chọn A. 




